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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dóng Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


HÁM SO VA PHUtíNG TRINH LlTONG GIÁC 


A - LY THUYÉT CHUNG 

CÓNG THÍTC LlTONG GIÁC CAN NÁM VCTNG 
I. CÁC HE THLTC LlTONG GIÁC CO BÁN 

|sin 2 x = l-cos 2 x 
eos 2 x = 1 — sin 2 x 


O sin 2 x + cos 2 x = 1: 


© — K — = l + tan° x=> tan 2 x =—\ -1 


eos 2 x 


eos x 


© —\— = 1 + coü x => cot 2 x — —4-1 


sin x 


sin x 


© tanx.cotx = l=>cotx = 

© 


1 


tanx 

sin 4 x + cos 4 x = l-2sin 2 xcos 2 x 
sin 6 x + cos 6 x = l-3sin 2 xcos 2 x 
sin 3 x + eos 3 x = (sin x + eos x) (1 - sin x eos x) 
sin 3 x-cos 3 x = (sinx-cosx)(l + sinxcosx) 

II. DÁU CÜA CÁC HÁM SO LlTONG GIÁC 


© 



Góc I 

Góc II 

Góc III 

Góc IV 

sinx 

+ 

+ 

— 

— 

eos X 

+ 

— 

— 

+ 

tan x 

+ 

— 

+ 

— 

cotx 

+ 

— 

+ 

— 


III. MÓI QUAN HÉ CÜA CÁC CUNG LlTONG GIAC DÁC BIET 
O Hai cung dói nhau 

cos(-x) = cosx 

tan(-x) = - tanx 

© Hai cung bu nhau 

sin(/r-x) = sinx 

tan(^--x) = -tanx 

© Hai cung phu nhau 


sin(-x) = -sinx 
cot(-x) = -cotx 

cos(/r-x) = -cosx 
cot (^-x) = -cotx 



f „ 

A 



í „ 

y 


n 



n 

sin 

— 

-x 

= cosx 

eos 

— 

-x 


v. 2 

y 



V 2 

) 


f n 

> 



f K 

\ 

tan 

— 

-x 

= cotx 

cot 

— 

-x 



y 



v 2 

J 


= sinx 


= tanx 


© Hai cung h<rn nhau n 

sin(^ + x) = -sinx 

tan (/r + x) = tanx 

Tí 

© Hai cung h<rn nhau — 


cos(^ + x) = -cosx 
cot(/r + x) = cotx 


sin 


f n ^ 
—bx 
v 2 y 


= cosx 


eos 


f n ^ 

—t-x 
2 


= -sinx 
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Luang giác Nang Cao 


tan 


( n 



^ K 


- hx 

= - cot X 

cot 

— 

+ X 

V 2 ) 



12 

) 


= -cotx 


© Vói k la so nguyén thi ta có: 


(x + &2;r) = sinx 

cos(x + &2/r) 

(x + &/r) = tanx cot(x + &/r) = cotx 



IV. CÓNG THÚC CÓNG 


sin (x + y) = sin x cos y + cos x sin y 

sin (x - y) = sin x cos y - cos x sin y 

cos (x + y) = cos x cos y - sin x sin y 

cos (x - y) = cos x cos y + sin x sin y 

, x tan x + tan y 

tan (x + y) =-— 

1-tanxtany 

, x tan x - tan y 

tan (x-y) =-— 

1 + tanxtany 


Dác biét: 


THI: Cóng thúc góc nhán dói: 


sin 2* = 2 sinocos x 

eos2.x: = cos 2 x-sin 2 x = 2eos 2 x-1 = l-2sin 2 x 
2 tan x 

tan 2x = 


He quá: Cóng thúc ha bác 2: sin" x = 
TH2: Cóng thúc góc nhán ba: 


1-tan 2 x 

;cos“ x = ■ 


2 l-cos2x 2 l + cos2x 


2 2 
I sin 3x = 3 sin x - 4 sin 3 x 
(cos3x = 4cos 3 x-3cosx 

y. CÓNG THÚC BIÉN DÓI TÓNG SANG TÍCH VA TÍCH SANG TÓNG 


x + y x-y 

cosx + cos y = 2cos-eos- 

2 2 

. x+y x-y 

eos x-eos y = -2sin-eos- 

2 2 

_ . x+y x-y 

sin x + sin y = 2sin-—eos-— 

2 2 

x+y . x-y 

sin x-sin y = 2cos-sin- 

2 2 


eos xcos y = ~ [ cos { x + y) + eos (x - y)] 
sinxsiny = - — [cos(x +y)-cos(x-y)] 


sinocos 


cos 


y = —[sin(x + y) + sin(x-y)] 


xsiny = -^-[sin(x + y)-sin(x-y)] 


Chú y: 

>s. sinx + cosx = V2 sin 


x -\— 

4y 


= V2 


■js. sinx-cosx 


= V2sin 


v 

f n' 

x - 

v 4 j 


( n ^ 

cos x - 

l 4 j 

rr f n ^ 

= -V2cos X H— 

l 4 j 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


sin x = O <=> x = kn 

71 

sin x = 1 <^> x - — + k2n 
2 

71 

sin x - -1 <^> x = -h k2n 

2 


eos x = 0<^> x = — + kn 
2 

eos x = 1 <=> x = k2n 
eos x = -l <=> x = 7i + k2n 


Chú v: 

♦♦♦ Diéu kién có nghiem cüa phuong trinh sin x = m va eos x = m la: -1< m< 1 


♦♦♦ Su 1 dung thánh thao cáu thán chú “Cus dói - Sin bu - Phu chéo ” dé dirá các phirong trinh dang sau 
ve phirong trinh co bán: 



í „ 




n 


sinzz = cosv <=> sin u = sin 

— 

-v 



12 

) 




f „ 




K 


eos u = sin v <=> eos u = eos 

— 

-v 



12 

) 



sinzr 


= -sinv <» sinzr =sin(-v) 


eos u — — eos v < w- eos u = eos 


(;r-v) 


♦> Dói vói phrrong trinh 


eos 2 x = l 
sin 2 x = 1 


<=> 


cosx = ±1 
sin x = ±1 


khóng nén giái truc tiép vi khi dó phái giái 4 


phirong trinh co bán thánh phán, khi dó viéc két hop nghiem sé rát khó khán. Ta nén dirá váo cóng 


thúc sin 2 x + eos 2 x = 1 dé bién dói nhir sau: 


eos x = l 
sin 2 x = l 


<=> 


sin x = 0 
eos .v = 0 


<=> sin 2x = 0 


♦♦♦ Tuong tir dói vói phuong trinh 


2 1 

eos x = — 
2 

•2 1 

sin x = — 


2 eos 2 x-1 = 0 
1- 2sin 2 x = 0 


<=> cos2x = 0 


HÁM SO LÜONG GIÁC 

í. Hám so sin 

Hám so v = sin .i xác dinh tren M nhan giá tri trén [—1;l] va: 

• La hám solé vi sin(-x) = -sin* , Váre IR 

• Lá hám so tuán hoán vói chu ki 2 n 
Hám so y = sin x nhan các giá tri dác biét 

• sinx = 0 khi x = kn, 

• sinx = l khi x = — + k2n , k eZ 

2 

71 

• sinjc = -l khi x =- + k2n,k<E r L 

2 

Dó thi hám so y = sin x : 
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2. Hám so cósin 

Hám so y = eos x xác dinh tren R , nhan giá tri tren [—1; l] va: 
• La hám so chán vi eos (-x) = eos x, Vx e R 


• La hám so tuán hoán vói chu ki 2 n 
Hám so y = eos x nhan các giá tri dác biet: 

71 

• eosx = 0 khi x = — + kn , k eZ 

2 


• cosx = l khi x = k2n , keZ 

• cosx = -l khi x = -n + k2n ,k eZ 
Do thi hám so y = eos x : 



3. Hám so tang 


Hám so y = tan x = 


sin* 


n 


cosx 


xác dinh tren R / < —I- kn , k e Z > , nhan giá tri tren M vá: 


Lá hám so lé vi tan (-x) = - tan x, Vx e R / <j y + kn, k eZ j 


• Lá hám so tuán hoán vói chu ki n 
Hám so y = tan x nhan giá tri dác biet 

• tanx = 0 khi x = kn, keZ 

• tanx = lkhix = — + kn , k eZ 

4 

71 

• tanx = -lkhix = — + kn,keZ 

4 

Do thi hám so y = tan x : 



4. Hám so có tang 

cosx 


Hám so y = cot x =-— xác dinh tren R \ {kn, k e Z}, nhan giá tri tren R vá: 

sin x 

• Lá hám so lé vi: cot (-x) = - cot x, Vxe1\ {kn, k e Z} 
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• La hám so tuán hoán vói chu ki n 
Hám so y = cot a: nhan các giá tri dác biet 

71 

• cotx = 0 khi x = — + kn,k e Z 

2 

TC 

• cotx = l khi X = — + kn,k e Z 

4 

TC 

• cotx = -lkhix =- + kn,k eZ 

4 

Do thi hám so y = cot x : 



M0T SO DANG PHÜGNG TRINH LU’ONG GIÁC 
DANG 1. PHÜONG TRINH BÁC NHÁT VÓI SINX VA COSX 

1. Phirong trinh sin.x: = a (l) 

• |a| > 1: Phirong trinh vó nghiem 

• |«| < 1 : Goi a la mot cung sao cho sina = a. Khi dó (l) sin x = sin a va (l) có các nghiem 

x = a + k2n , keZ va x = n-a + k2n , keZ 

Chú y: 

71 71 . ' 

- Khi-< a < — va sina = a thi ta viét a = arcsinc/ 

2 2 

- Phu'O'ng trinh sinx = sin fí có các nghiem: 

x = ¡3° + k360° , keZ va x = 18O°-y0 o + 36O° , keZ 

- Trong mot cóng thúc nghiem cüa phirong trinh lirong giác, hóng dúng dóng thoi hai don vi do 
va radian. 

2. Phuong trinh eos x = a (l) 

• |«| < 1: Phrrong trinh (2) vó nghiem 

• |a| < 1: Goi a la mot cung sao cho eos a - a . Khi dó (2) <=> cosx = eos a vi (2) có các 
nghiem : x = ±a + k2n , k e Z 

Chú y: 

- Khi 0 < a < ti va eos a = a thi ta viét a = árceos a 

- Phuong trinh eos x = eos ¡3° có các nghiem x = ±J3° + £360 °, k e Z 

3. Phuong trinh tan x = a (3) 


Phuong trinh (3) xác dinh khi x * — + kn , k e Z 


• Vael , ton tai cung a sao cho tana = a . Khi dó (3) <íí> tanx = tana va (3) có nghiem 
x = a + kn , £eZ. 
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Chú y: 

U 71 . ' 

- Khi-< a < — va tan a = a thi ta viét a = arctan a 

2 2 

- Phuong trinh tanx = tan ¡3° có các nghiém x = ¡3° + £180°, ieZ 

4. Phuong trinh cot x = a (4) 

• Phuong trinh (4) xácdinhkhi x^kn , T e Z 

• VaeIR , ton tai cung a sao cho cot a = a . Khi dó (4) <=> cot x = cot a va (4) có nghiém 
x = a + kn. k e Z 

Chú y: 

- Khi 0 < a < n va cot a = a thi ta viét a = are cot a 

- Phuong trinh cot x = cot ¡3° có các nghiém x = ¡3° + k 180 , k e Z 

DANG 2. PHlTONG TRINH BÁC NHÁT VÓI SINX VA COSX 


Dang phu’írng trinh: asinx + ¿>cosx = c 


■¡s. Cách giái: Chia hai vé phuong trinh cho yja° +b 2 

b c 


yja 1 +b 


rsin x + 


Cl: Dát 

C2: Dát 


a 


yja 2 +b 2 
a 


yj a 2 + b 
= cos a. 


rCOSX = 


yja 2 +b 2 




Jy q 

= sin a . Khi dó PT o sin (x + a) = 


= sin 13 , 


a 2 +b 2 
b 


y/a 2 +b 2 


-» x 


= ? 


= eos [3 . Khi dó PT eos(x ~P) = 


yja 2 +b J 


x 


= ? 


H Va* + b* 

■js. Diéu kién có nghiém cúa phuong trinh: a 2 +b 2 > c 2 

>s. Chú y: Khi phuong trinh có a = |c| hoác |¿>| = |c| thi düng cóng thúc góc nhán dói va su dung phép 
nhóm nhán tu chung. 

DANG 3. PHlTONG TRINH THUAN BÁC HAI VÓI SINX VA COSX 

■¡s. Dang phuong trinh: usin 2 x + hsinxcosx + c.cos 2 x + d =0 

>s. Cách giái: 

Cách 1: + Xét eos x = 0 có la nghiém phuong trinh khóng? 

+ Xét eos x ^ 0, chia hai vé phuong trinh cho eos 2 x ta duoc: 

a tan 2 x + b tanx + c + d ^1 + tan 2 x) = 0 => tanx => x 

Cách 2: Düng cóng thúc ha bác dua vé phuong trinh bác nhát vói sin 2x va eos 2x (dang 1) 

DANG 4. PHtrONG TRINH BÁC BA VÓI SINX VA COSX 
~s. Dang phuong trinh: 

a sin 3 x + b eos 3 x + c sin 2 x eos x + d eos 2 x sin x + e sin x + / eos x = 0 

>s. Cách giái: 

+ Xét eos x = 0 có la nghiém phuong trinh khóng? 

+ Xét eos x + 0, chia hai vé phuong trinh cho eos 3 x vói chú y: — \ — = 1 + tan 2 x 


eos ^ x 


DANG 5. PHlTONG TRINH DÓI XÓNG VÓI SINX VA COSX 
>s. Dang phuong trinh: 

/ (sin x ± eos x, sin x eos x) = 0 

~s. Cách giái: 


+ Dát t = sin x + eos x => sin x eos x = 


í 2 -l 
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1 -t 

+ Bát t = sin x - eos x => sin x eos v = ———. Dirá ve phuong trinh án t. 


Chú y: Néu t = sin x ± eos x = \¡2 sin 


f . Tí ^ 


thi -y¡2 < í < V2 


x± — 

v 4 j 

DANG 6. PHÜONG TRINH DANG THUÁN NGHICH 
Dang phuong trinh: 


/ 2 «+ 


/ 2 M 


+ B 


f(x) + ——— +C = 0, vói f(x) = sinx,cosx (1) 

f\ X )s 


hoác A(a 2 tan 2 x + Zr cot 2 .*:) +£(o tan jc + £>cot x) +C = 0 (2). 

k 


■js. Cách giái: -y- Bói vói phuong trinh (1): Bát t = f (v) + 


f ( x ) 


-y- Bói vói phuong trinh (2): Bát t = a tan y + b cot x 
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Cáu 1: 


Cáu 4: 


B-BAITÁP 
HAM SO LlTONG GIÁC 

. ,, ' „ ., r , i , , , ' sinx + cosx , 

Gia tri nho nhat va gia tri Ion nhat cua ham so >’ =- lan lirot la: 


A. m = — 1; M = — 
2 


B. m = —1; M =2. 


2sinx-cosx + 3 

C. m = — —; M = 1 . 
2 


D. m = 1; M = 2. 


Cáu 2: 


Ham so y = tan x + cot x + ——l—-— khong xác dinh trong khoáng nao trong các khoáng 


sinx cosx 


sau dáy? 

r 


A. 


n 




k2n \—h k 2 tz 
\ 2 

í 


B. 


í 


n + k2n\'^ L + k2n 

2 y 


n 


— vk2n\n + k2n 


\ ■ 


D. (/r + &2;r;27r + &2/r). 


Cáu 3: Tim táp xác dinh D cüa ham so y = v/5 + 2cot 2 x-sinx + cot 


k n ^ 

-h X 

2 


A. Z) = IR \ \~~ ,k e.h\. 


kn 


B. D = IR \ <¡ ——, k e Z |>. 


C.D = R. D. D = R\{kn,keZ}. 

Trong các ham so sau, ham so náo có do thi dói xúng qua truc tung? 


A. y = 


1 


sin 1 x 


B. y - sin 


k n ^ 
xh— 

4 


C. y = y¡2 


eos 


k 

X - 

4 


.D. y = Vsin 2x . 


Cáu 5: So gio có ánh sáng cúa mót thánh phó A trong ngáy thú t cúa nám 2017 c t u -Q' C cho boi mót 


ham so y = 4 sin 


n 


178 


(t-60) 


+10, vói 0<í< 365 Vao ngáy náo trong nám thi 


Cáu 6: 


thánh phó A có nhiéu gio ánh sáng mát troi nhat?. 

A. 28 tháng 5. B. 29 tháng 5. C. 30 tháng 5. D. 31 tháng 5. 

Háng ngáy mire niróc cüa con kénh lén xuóng theo thúy triéu. Do sau h (mét) cúa mire niróc 
trong kénh dirqc tính tai thoi diém t (gió) trong mót ngáy bói cóng thúc 


h = 3 eos 


v 


nt n 
7 = 8 + Á 


+12 . Mire niróc cüa kénh cao nhat khi: 


Cáu 7: 


A. r = 13(gió). B. r = 14(gió). C. r = 15(gió). 

V3Íl-tan 2 x) 

Ham so y = 4cot~ 2x--- dat giá tri nho nhat la 


A. 0. 


tanx 

B. 3-2^3. 


c. 2-2V2. 


D. r = 16(gió). 


D. -1. 


Cáu 8: Ham so y = 2cosx + sin 


n 

xh— 

4y 


dat giá tri lón nhat la 


Cáu 9: 


Cáu 10: 


A. 5-2V2. B. 5 + 2V2. C. v/5 + 2V2 . 

Giá tri nho nhat cüa ham so y = sin 4 x + eos 4 x + sin x eos x la 

C. 1. 


A. B 5 


8 4 

Giá tri nho nhát cüa ham so y = sin xa/cosx + eos xVsin x la 

A. 0. B. y¡2. C.1Í2. 


D. V5-2V2 

D. 

3 

D. Vó. 
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Cáu 11: 


Cáu 12: 


, 2 sin 2x + eos 2x r 

Hám so y =----— có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén? 

sin2x-cos2x + 3 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Cho hám so /?(x) = Vsin 4 x + eos 4 x - 2 m sin x.cos x .Tát cá các giá tri cúa tham so m dé 
hám so xác dinh vói moi so thu'c x (tren toán truc so) lá 


1 1 

A. — < m < —. 
2 2 


Cáu 13: Tim m dé hám so y = ■ 


B. 0 < m < 


3x 


^2 sin 1 x - m sin x +1 

A. m g [- 2>/2;2a/2] . 

C. m e ^-co;-2 ■Ji) vy (2\¡2; +co j. 


C. — — < m < 0. 

2 

xác dinh trén M . 

B. me(-2V2;2V2). 

D. m e (-2>/2; 2 V 2 


D. m < —. 
2 


Cáu 14: 


Tim giá tri lón nhát cüa hám so y = J 1 + —cos^x + — \¡5 + 2sirr 


a , >/5 

A. 1 + —. 

2 

Cáu 15: Cho hám so y = 


B. 


V22 


vn 


D. l + y¡5 . 


1 


- + ■ 


1 


2-cosx 1 + cosx 
4 n 

A. min'y = — khi x = —hte,¿eZT 

0;fj 3 3 

2 K 

C. min y = — khi x = —l -k 2n, k e Z 
' 3 3 


71 

Cáu 16: Cho x,y,z>0 vá x + y + z = — . Tim giá tri lón nhát cüa 

y = yjl + tanx. tan y +yj 1 + tan y.tan z+\ 1 + tan z. tanx 
A-y„«=l+2V2, B.y m =3sl3. C. y^ = sÍ4. 

PHirONG TRINH LlTONG GIÁC 


vai X' 


^ 71 ^ 

v z y 


Két luán náo sau dáy lá dúng? 


u • 2 un- 71 

B. min y = — khi x = — 

0;f) 3 3 

4 K 

D. min y = — khi x = —. 

V' 3 3 


D- J»=2V3, 


Cáu 17: Hói trén doan [-2017; 2017], phuong trinh ( sinx + l)^sinx- Ví) = 0 có tát cá bao nhiéu 

B. 4035. C. 641. D. 642. 


nghiém? 
A. 4034. 


Cáu 18: Tóng nghiém ám lón nhát vá nghiém duong nho nhát cúa phuong trinh sin 


^3x-— V — 

V X 4j~ 2 


báng: 
A. —. 


B. 

6 


C. -. 
6 


D. 

9 


7 

Cáu 19: Tóng hai nghiém duong lién tiép nho nhát cüa phuong trinh sin 6 x + eos 6 x = —- lá: 

16 


A — 
A ‘ 6 ’ 


B. 

2 


c.^. 

6 


D. 


n 


Cáu 20: Tính tóng T các nghiém cüa phuong trinh eos 2 x - sin 2x = \¡2 + sin 2 x trén khoáng ( 0; 2n ). 
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In 


2\n 


11 n 


3n 


Cau 21: 


Cáu 22: 


A. T = — . B. T = ±±2_ C. T = —. D.T = 

8 8 4 4 

Tim nghiém duong nhó nhát x 0 cüa 3sin 3x-*j3 eos 9x = 1 + 4 sin 3 3x. 

JT T[ JT J[ 

A. x Q = —. B. x 0 =—. C. x 0 =—. D. x 0 = —. 

° 2 0 18 0 24 ° 54 

So nghiem cüa phuong trinh sin 5x + y¡3 eos 5x = 2 sin Ix tren khoáng 0: — la? 

A. 2. B. 1. C. 3. 


( 7T^ 

°’2, 

v z y 

D. 4. 


Cau 23: Giái phirong trinh eos 


f 



f 


n 


n 

X + 

— 

+ sin 

x - 

— 

V 

2 ) 



2 y 


= 2 sin 2x. 


C. 


x = -1- k2n 

6 

n , 2 n 

x = 1 -k — 

18 3 

5 n 

x =- 1 - kln 

6 

x = —— + k2n 
6 


, k e Z. 


B. 


, k e Z. 


D. 


In , . 

x =- v k2n 

6 

n , 2^- 

x =-1- k — 

18 3 

n , 2n 

x = - \- k — 

18 3 

n , 2 n 

x- -1- k — 

18 3 


, k e Z. 


, leZ. 


Cáu 24: 


A. x 0 e 


C. x 0 e 




D. x 0 e 


Cau 25: 


Cau 26: 


Goi x 0 la nghiem ám lón nhát cüa sin 9x + y¡3 eos 7x = sin 7x + V3 eos 9x. Ménh dé nao sau 
dáy lá dúng? 

I" n n 

B. x n g-;- 

L 6 12 

Goi x 0 lá nghiem dirang nhó nhát cüa eos 2x + y¡3 sin 2x + V3 sin x - eos x = 2. Ménh dé nao 
sau dáy lá dúng? 

,, Tí Tí „ (Tí Tí 

B. x n e —. C. x n e —; — 

0 Ll2 6j ° [6 3 

Goi a,b lán lugt lá nghiem duong nhó nhát vá nghiem ám lón nhát cüa phuang trinh 

cosx-sin2x rr 

---= V3 , ta co: 

2cos“ x-sinx-1 

ll^- 2 

A. ab = 0. B. ab = -. C. ab = - 


A. x 0 e 


^ n \ 

— ;0 

v 12 J 


( n ^ 

0; — 

. 12 y 


D. x 0 e 


n _ n ^ 
'2’~3y 


Tí _ Tí 

J’J 


lrir 


D. ab = - 


Tí 

36 


V3 1 

Cáu 27: So diém biéu dién nghiém cüa phuong trinh 8 sin x =- 1 -ó cung phán tu thú I vá 

eos x sin x 

thú III cüa duong trón luong giác lá: 

A. 2. B. 4. C. 6. D. 8. 

So nghiém cüa phuang trinh -^V3-l)cotx-(>/3 + l) = 0 trén (O;^ - ) lá? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Tính tóng T tát cá các nghiém cüa phuang trinh 2cos 2x + 2eos x - \Í2 = 0 trén doan 
[0;3 tt]. 

Yin 


Cau 28: 


Cau 29: 


A. T = 


B.T = 2 n. 


C.T = 4 n. 


D. T = 6n. 
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ST&BS: Th.S Dang Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


Cáu 30: So nghiém cüa phrrong trinh eos 2 

A. 1. B. 2. 


( 

4- 4 eos 

( n 3 

X 4- 

-X 

l 3 J 


16 J 


C. 3. 


= — thuoc [0; 2 tt] la? 

D. 4. 


Cáu 31: 


Tóng các nghiém thuoc khoáng (0;2018) cüa phrrong trinh sin 4 —4-cos 4 —= l-2sinx la: 


A. 207046;r 


B. 206403tt . 


C. 20576 Itz- . 


D. 2046037Z-. 




Cáu 32: Phrrong trinh 3 sin 3x + y¡3 eos 9x = 2 eos x + 4 sin 3 3x có so nghiém tren 0; — 


V 2 j 


la: 


Cáu 33: 


A. 2. B. 3. C. 4. D. 5. 

Phuxmg trinh sin 2 3x-cos 2 4x = sin 2 5x-cos 2 6x khóng phái lá phrrong trinh hé quá cüa 
phrrong trinh nao sau dáy? 

A. sinx = 0. B. cosx = 0. 


Cáu 34: Phrrong trinh sin 


Cáu 35: 


Cáu 36: 


Cáu 37: 


Cáu 38: 


Cáu 39: 


Cáu 40: 


Cáu 41: 





f 7x) 

sin 

2x4- 

-3 eos 



l 2 J 


l 2 J 


C. sin9.x = 0. D. cos2x = 0. 

= 1 + 2 sin x có bao nhiéu nghiém thuoc 


n 


;3 n 


v 2 , 

A. 4. B. 5. C. 6. D. 7. 

Phrrong trinh sin x + 4 eos x = 2 + sin 2x có so nghiém tren (0; 2n ) la: 

A. 0. B . 1 C. 2. D . 4. 

K 

Phrrong trinh (2sin x +1) (4 eos 4x + 2sin x) + 4 eos 3 x = 3 nhan các giá tri x = árceos m 4- £ — 
(k e Z) lám nghiém thi giá tri m lá: 


A. m = —. 
4 


B. — 

4 


1 

C. m = — 
16 


D. m =-. 

16 


sin Sx ' 

Phrrong trinh -— = 1 có so nghiém lá: 

5 sin x 

A. 0 B. 1 C. 2 D. vó so 

Phrrong trinh 3cot 2 x + 2y¡2 sin 2 x = (2 + 3>/2)cos x có các nghiém dang 

TC 

x = a + k2rr,x = ¡3 + k2rc,k e Z,0 < a,¡3 < — thi a.¡3 báng: 


K K llC 

A. — B. - — C. — D. 

12 12 12 

Phrrong trinh —-— 4--— = —-— có tóng các nghiém tren (0; n) lá: 

cosx sin2x sin4x 


n" 

12 2 


A. — 

6 


B. — 

6 


C. — 

3 


D. n 


v , sin2x4-2cosx-sinx-l _ ^ ^ 

Phrrong trinh- j= -= 0 co bao nhieu nghiém tren (0; 3n) 


A. 1 


tan x 4- V3 

B. 2 


? 


C. 3 


D. 4 


71 

(l4-sinx4-cos2x)sin(x4—) j 

Phrrong trinh-— = —¡= eos x có các nghiém dang 

l4-tanx V2 

x = a+k2K\x = (3 + k2K,a ¡3\k sZ,-rc <a,¡3 <n thi a2 + P 2 
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ST&BS: Th.S Báng Viét Dong Trwdng THPT Nho Quan A 


Luong giác Nang Cao 


Cáu 42: 

Cáu 43: 

Cáu 44: 

Cáu 45: 

Cáu 46: 

Cáu 47: 

Cáu 48: 

Cáu 49: 

Cáu 50: 

Cáu 51: 

Cáu 52: 


A. — 

36 


B. 


35;r 


13tt 2 


Phrrong trinh 


36 

sin 4 2;c + eos 4 2x 


D. 


15;r 


tan 

trón lu’O'ng giác la: 
A. 2 


(n ^ 


(n 3 

-X 

tan 

—h X 

U J 


14 J 


18 18 
= eos 4 x(l) có só diém biéu dién nghiém tren dirdng 


B. 4 

\ 2 


C. 6 


D. 8 


v 


. X X 

sin — + eos — 

2 2 j 


Phu'OTig trinh 
lón nhát la b thi a + b la: 
A. n. 


+ y¡3 eos x - 2 có nghiem dirong nhó nhát la a va nghiem ám 


B. —. 

2 


C. -. 

3 


D. 

3 


Phrrong trinh cos 4 x + sin 4 a: + eos 
nhát lien tiép la: 

B. -n. 


( 

x - 

sin 

^3x - — 1 

l 4 J 


l 4 J 


- — - 0 có tóng 2 nghiem ám lón 


A. -*L. 
2 


C. 

2 


D. -*L. 
2 


Phirang trinh eos 2a: - tan" x = 
A. 32. B. 33. 


eos 2 x-eos 3 x — 1 


eos 2 X 


có bao nhiéu nghiem tren [l; 70] ? 
C. 34. D. 35 . 


n 


Phrrong trinh eos x + cos3x +2cos5x = 0 có các nghiem la x = — + kn va 

x = ± — are eos m + kre. Giá tri cúa m la: 

2 


A. m = 




B. m = 


1 + a/T7 


C. m = 


±1+vry 


D. m = 


±1+vry 


8 16 8 16 
So diém biéu dién nghiem cúa phrrong trinh sin 3x - sin x + sin 2x = 0 trén drrong trón lrrong 
giác la: 

A. 2. B. 3. C. 4. D. 5. 


Phrrong trinh sin 4 x + cos 4 


v 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Tóng 2 nghiem ám lien tiép lón nhát cúa phrrong trinh 4sin 3 x-sin x-cosx = 0 báng: 
57T 5 n 5 n 


n ^ 

X H- 

4 j 


- — có bao nghiéu nghiém trén ( 2 /t; 3/T) ? 
4 


A. —. 

2 


B. -. C. -. 

2 4 


D. -n. 


Phrrong trinh 1 + 3 tan x - 2 sin 2x có so diém biéu dién nghiém trén drrong trón lrrong giác 
la: 

A. 1 B. 2. C. 3. D. 4. 


3 

Tú phrrong trinh 1 + sin 3 x + cos 3 x = — sin 2x, ta tim drroc eos 


f TI ^ 
XH- 

4 


A. 1. 


B. - 


41 


c.A 

2 


có giá tri báng: 

D. ± ^. 


Các nghiém cúa phrrong trinh tan x + cot x = 2 sin 2x + eos 2x la: 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Ddng Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


C. 


n , n 
x = —b k — 

4 2 

1 1 n 
x = — are cot — + k — 

2 2 2 

n , n 
x = — b k — 

4 2 

1 1 n 
x = — arctan — + k — 

2 2 2 


(fceZ). 


(k e Z). 


B. 


n i 

x = —vkn 
2 

1 1 , 

x = — are cot — + kn 

2 2 


(fceZ). 


D. 


n , n 
x = — b k — 

4 2 

1 n 

x = arctan — + k — 
4 2 


(keZ). 


Cáu 53: Phirang trinh 1 + sin x - eos x - sin 2x = 0 có bao nhiéu nghiém tren 
A. 1. B. 2. 

Cáu 54: Phirang trinh tan x + tan 




( A 

X H - 

+ tan 

2n^ 
X H - 

V A 


l 3 ) 


A. cotx = V3. B. cot3x = V3. C. tanx = V3. 

Cáu 55: Phuxmg trinh 2cot2x-3cot3x = tan2x có nghiém la: 

K 


C. 3. D. 4 . 

= 3-\¡3 tu’ong drrong vói phrrong trinh. 

D. tan 3x = V3 . 


A. x = k- 


B. x = kn . 


C. x = k2n. 


4x 


Cáu 56: Giái phrrong trinh cos “ = cos x • 


A. 


x = k3n 

71 

x = ±— b k2n . 
4 

x = ± — + k3n 
4 


B. 


x = kn 

x = ±—vkn 
4 

, 5 n 

x = + -b kn 

4 


C. 


x = k3n 

71 

x = ±— Yk3n 

4 


eos 2 jc 

Cáu 57: Phrrong trinh cos x + sin x =--— có nghiém la: 

l-sin2x 



K , ^ 

x =- vk2n 

4 


K , _ 

x = — vk2n 

4 


3 n 

x = - b kn 

4 


A. 

n i 

x = —vkn 

8 

B. 

n i 

x = —vkn . 

2 

C. 

x =- vk2n . 

2 

D. 


x — k —— 

2 


x = kn 


x = k2n 



Cáu 58: Phrrong trinh 2sin3x— : — = 2cos3xH -có nghiém la: 


sinx 


cosx 


* n ; 

A. x = — vkn. 

4 


n 


B. x =- vkn. 

12 


„ 3 n . 

C. x =- vkn. 

4 


Cáu 59: Phrrong trinh 2 sin 


A. 


f n \ ,--— 

3x + — = vl + 8sin 2x.cos 2 2x có nghiém la: 


v 




D. Vó nghiém. 


D. 


x = k3n 

x = ± — + k3n 

4 


n i 

x = —vkn 

6 

B. 

n , 

x =- v kn 

12 

c. 

x = — + 2 kn 

12 

D. 

5 n , 

x =- b kn 

L 6 


5^ , 

x = - vkn 

L 12 


x = - —+ 2 kn 

L 12 



5 n 

x =- vkn 

4 

3 n 

x = - vkn 

8 

x = k- 
4 


.. 3 n 

D. x =- vkn 

4 


n i 

x =- vkn 

24 

5 n . 

x =- vkn 

24 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Trwdng THPT Nho Quan A 


Luong giác Nang Cao 


Cáu 60: Phuong trinh: 4 sin x. sin 


( 


^ 2n 8 

XH- 

.sin 

XH- 

l 3 J 


l 3 J 


+ eos 3x = 1 có các nghiém la: 


n , 2 n 


n , 




x = —hk — 

6 3 

B. 

x = —t kn 

4 

C. 

x = — + k2n 

D. 

, 2 n 
x = k — 

x = k- 

li 

£ w 

L 3 


L 3 





n 


x - — vk2n 
2 

x = k — 

4 


Cáu 61: Giái phuong trinh 


sin 10 x + cos 10 x 


A. x = kln, x = — + k2n. 
2 

C. x = — + kn. 

2 

Cáu 62: Cho phirang trinh: sin x + 


sin 6 x + cos 6 x 
4 eos 2 2x + sin 2 2x 

B. x = 


kn 


D. x = kn , x = — + k2n. 
2 


Cáu 63: 


Cáu 64: 


Cáu 65: 


Cáu 66: 


Cáu 67: 


sin3x + cos3x 
1 + 2sin2x 


3 + cos2x 


. Các nghiém cüa phu’ong trinh 


thuóc khoáng (0;2;r)lá: 


n 5 n 
A. —,—. 
12 12 


B. . 

6 6 


n 5n 
, . 
4 4 


D. . 

3 3 


Su dung cóng thúc bien ctoi tong thánh tích 

Phirong trinh 1 + eos x+eos 2x + eos 3x = 0 có so diém biéu dién tren vong tron lrrong giác 
la: 

A. 2. B. 3. C. 4. D. 5. 

Su dung cóng thúc bien dói tích thánh tóng 

Cho phuxmg trinh cosxcos5x = cos2xcos4x so diém biéu dién nghiém cüa phuong trinh 
trén duóng tron luong giác la: 

A. 3. B. 4. C. 6 . D. 8. 

Su dung cóng thúc nhán ba 

Cho phuong trinh eos 3x - 4 eos 2x + 3 eos x - 4 = 0 có bao nhiéu nghiém trén [0; 14] ? 

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6. 

Sú dung cóng thúc các cung có lien quan dac biet 


Phuong trinh sin 



5^ ó 


f ln\ 

sin 

2xh- 

-3 eos 



l 2 J 


l 2 J 


= 1 + 2 sin x có bao nhiéu nghiém thuóc 


— ;3 n 

2 J 


A. 4. B. 5. 

Sú dung cóng thúc ha bác cao 

Cho các phuong trinh sau: 

17 

(l) sin 8 x + cos 8 x = — eos 2 2x 
V ’ 16 

ín\ ■ 8 8 12 

2 sin x+cos x = — 

V ’ 32 

97 


C. 6 


D. 7 


(3) sin 8 x+ eos 8 x — 


128 


(4) sin 8 2x + eos 8 2x = — 

V ’ 8 

Phuong trinh khóng tuong duong vói mot trong các phuong trinh con lai la: 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dóng Trudng THPT Nho Quan A 


Lumig giác Náng Cao 


A. (1). B. (2). C. (3). D. (4). 

Cáu 68: Biéu dién tóng cüa các ctqi luqng khóng am 

Phuang trinh eos 2x - eos 6x + 4^3 sin x - 4 sin 3 x + 1) = 0 có phuang trinh tirang duang lá: 

A. cosx = 0. B. sin3x + l = 0. 

C. cosx(sin3x + l) = 0. D. sinx-l = 0. 

Cáu 69: Dqt an phu - cóng thúc nhan ba 


Phuang trinh sin 


9 n 

A. — 

5 



^3 n 

x^ 

1 . 

( n 

3x^| 

sin 

— 

— 

= —sin 

— + — 


lio 

2j 

2 

UO 

2 ; 


có tóng các nghiém tren [0;27 t] lá: 


B. —. 
15 


107r 


D. 


107r 


Cáu 70: 


Dqt an phu khóng hoán toan 


Phuang trinh sin 
A. x = k2n\k e Z. 


x 

v2y 


-sin — (sinx+3) + sinx + 2 = 0 có các nghiém lá: 


B. x-kn\k e Z. 


n 


C. x = (2k + \)n\k e Z.D. x = k — ;k e Z. . 


Cáu 71: Phuangpháp dánh giá 

Vóiphirang trinh 3cos4x+(cos2x-sinx)- -1 (*) thi: 

A. tren doan [0; 2 /t] phnang trinh có 1 nghiém. 

B. tren doan [0; 2n\ phuong trinh có 2 nghiém 

C. tren doan [0;2/r] phnang trinh có 3 nghiém. 

D. tren doan [0; 2 tt ] phuang trinh có 4nghiém. 

Cáu 72: Phuang pháp hám so 


Phuang trinh Vsin" x + 1 = \Í2 sin — - x + Veos 2 x + 1 (*) có tóng các nghiém trong 


khoáng 
A. 0. 


ó 7Z- 3 
0 ;- 


v 


lá: 


■ y 


B. - C. 71 


D. 


n 


Cáu 73: 


2 4 

Phuang trinh 1 + eos x + sin x + eos 2x + sin 2x = 0 có các nghiém dang 
x, =a + k2n,x 2 =b + k27t,x 3 = c + k2n,x 4 =d + k2n . Vói 0 <a,b,c,d < 2 n thi 
a+b + c + d lá: 


A. 0. 


B. C. ^ D. 

4 


2 4 2 

Cáu 74: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa a dé phuang trinh eos 3 2x - eos 2 2x - a sin 2 x = 0 có 

? 


nghiém x < 


ó 

0; ó 

v 6 


Cáu 75: 


A. 0. B. 1 C. 2 D. 3. 

Phuang trinh sin 2x + 2 eos x = eos 2x - sin x lá phuang trinh hé quá cüa phuang trinh: 


A. sin(x-—) = — 
4 2 

1 


B. sin 2x = 0 


„ • 1 

C. sin x + eos x = — 

2 


D. 


sinx + cosx = 


V2 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dóng Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luang giác Nang Cao 


, r r , \ \ k TC 

Cáu 76: Giá su k la so thirc lón nhát sao cho bát dáng thúc —-— < — + 1 - 7 dúng vói Vx e (0;—) 


2 2 

sin x x 


n 2 

. Khi dó giá tri cüa k lá 

A. 5 B. 2 C. 4 D. 6 

Cáu 77: Có bao nhiéu giá tri cüa a trong [0; 2tt] dé ba phán tü cüa S = {sin a, sin 2a, sin 3a} trüng 

vói ba phán tü cüa T = {cosa,eos 2cc,cos3g:} . 

A. 1 B. 2 C. 3 D. 4 

PHÜONG TRINH LÜGNG GIÁC CHITA THAM SÓ 


Cáu 78: 
Cáu 79: 


Cau 80: 


Cáu 81: 


Cáu 82: 


Cáu 83: 


Cáu 84: 


Tim tát cá các giá tri thirc cüa tham so m dé phirong trinh tan x + m cot x = 8 có nghiém. 

A. m > 16. B. m<16. C. m>16. D. m<16. 

Bién dói phirong trinh eos 3.x - sin x = \¡3 (eos x - sin 3x) vé dang sin (a.x + b) - sin (ex + d) 


vói ^ , d thuóc khoáng 


^ n 
2 ’ 2 


. Tính b + d . 


A. b + d = B. b + d =—. C.b + d = --. D. b + d =—. 

12 4 3 2 

Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so m thuoc doan [-10; 10] dé phirong trinh 


sin 


( 71 N 
x- 

- \Í3 cos 

^ n 3 

x- 

l 3 J 


l 3 J 


= 2m vó nghiém. 


A. 21. B. 20. C. 18. D. 9. 

Tim tát cá các giá tri thuc cüa tham so m dé phirong trinh eos .x + sin x - \¡2 (m 2 +1{ vó 
nghiém. 

A. m e(-oo;-l)u(l;-H3o). B. me[-l;l]. C. m e (-oo;+oo{ 

D. m e(-co;0)u(0;+co). 

Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so m thuoc doan [-10; 10] dé phuxmg trinh 
(m + 1) sin .x - m eos x = 1 — m có nghiém. 

A. 21. B. 20. C. 18. D. 11. 

Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so m thuoc doan [-2018; 2018] dé phirong trinh 

(m + l)sin 2 x-sin2x + cos2x = 0 có nghiém. 

A. 4037. B. 4036. C. 2019. D. 2020. 

Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa a dé phuxmg trinh eos 3 2x-cos 2 2x-a sin 2 x = 0 có 


nghiém x 1 
A. 0. 


í n \ 


v u / 


B. 1. 


C. 2 


D. 3 


Cáu 85: Giá tri cüa m dé phirong trinh cos2x-(2m + l)cosx + m + l = 0 có nghiém trén 


n _ 3 n 
2 ’ 2 


lá 


m e [a; ¿>) thi a+b lá: 

A. 0. B. -1. C. 1. D. 2. 

Cáu 86: Phuxmg trinh s ' n A ' + cos x + 3sinxcosx-m + 2 = 0 cónghiémkhi me[a\b ] thitích a - b 
báng: 


A. —. 
4 


B. -. 

2 


c”. 

16 


D. —. 
4 
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Cáu 87: 


Cáu 88: 


tn ' 

phuong trinh m sin x + ( m +1) eos x =-. So các giá tri nguyén duong cüa m nhó han 10 

eos x 

dé phu’ang trinh có nghiém la: 

A. 9. B. 8. C. 10. D. 7 

Phirong trinh sin 4x = tan x có nghiém dang x = k J i v á x = ±m are eos n + kn (k e Z) thi 
m + n báng: 

1-V3 


A ^ 

A. m + n =-. 

2 


V¡3 „ —1 + \¡3 

B. m + n - -. C. m + n- - 

2 2 


D. m + n - 


Cáu 89: 


Tim tát cá các giá tri thrrc cúa tham so m dé phirong trinh eos 2x - (2m +1) eos x + m +1 = 0 

( k 3n ^ 

có nghiém trén khoáng 


A. -1 < m < 0 . 


2 2 


B. -1 < m < 0 . 


C. —1< m< 0 . 


D. — 1< m < 


1 


Cáu 90: Biét ráng khi m = m 0 thi phrrong trinh 2sin x-(5m + l)sinx + 2m 2 + 2 m = 0 có dúng 5 


nghiém phán biét thuóc khoáng 


A. m = -3. 


B. m = 


- —;3 n 
v 2 

1 


. Ménh dé náo sau dáy lá dúng? 
ó 3 7 


C. m„ e 


5 10 


Cáu 91: Tim tát cá các giá tri thrrc cúa tham so m dé phrrong trinh 

2cos 2 3x + (3-2m)cos3x + m -2 = 0 có dúng 3 nghiém thuoc khoáng 


D. m 0 e 


^ n 


6 3 


A. -1 <m< 1. B. 1 < m <2. C. 1 < m <2. D. 1 < m < 2. 

Cáu 92: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham so m dé plurong trinh 
sin x eos x — sin x — eos x + m = 0 có nghiém? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 


Cáu 93: Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa m dé phrrong trinh: sin 2x + \¡2 sin 


ó 7Z-3 

x-i - 

4 


m = 0 có 


Cáu 94: 


nghiém. 

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6. 

Phrrong trinh cos 3 x + sin 3 x = cos2x có tóng nghiém ám lón nhát vá nghiém dtrong nhó nhát 
lá: 


n 


B. 


5;r 


In 


D. 


Cáu 95: 


Cáu 96: 


Cáu 97: 


n 

2 4 2 7 ' 

Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham so m thuoc doan [-10; 10] dé phuong trinh 
11 sin 2 x + [in - 2) sin 2x + 3 eos 2 x = 2 có nghiém? 

A. 16. B. 21. C. 15. D. 6. 

Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so m thuoc dé phuong trinh 
sin 2 x-2(m-l)sinxcosx-(m-l)cos 2 x = m có nghiém? 

A. 2. B. 1. C. 0. D. Voso. 

Tim diéu kién dé phuong trinh as ^ n x + usinxcosx + ¿>cos x = 0 v bi 0 có nghiém. 

4b 


A. a>4b. 


B. a <-4b . 


4b 

C. — <1. 
a 


D. 


< 1 . 


Cáu 98: Tim tát cá các giá tri cúa tham so m dé phuong trinh 2sin 2 x + m sin 2x = 2m vó nghiém. 
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4 444 

A. O < m < —. B. m < O, m > — . C. O < m < — . D. m < — , m > O. 

3 3 3 3 


Cáu 99: Có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham so m thuóc doan [-3;3] dé phirong trinh 
(m 2 + 2^eos 2 x - 2m sin 2x +1 = 0 có nghiém. 

A. 3 . B. 7 . C. 6 . D. 4 . 

Cáu 100: Dé phirong trinh sin 6 x + eos 6 x = a I sin 2x I có nghiém, diéu kién thích hop cho tham so a la: 

A. 0<rr<-. B. — <a< —. C.a< — . D. a> —. 

8 8 8 4 4 

Cáu 101: Cho phrrong trinh: sin xcos * -sin x - eos x + m = 0 , trong dó m la tham so thrrc. Dé phirong 
trinh có nghiém, các giá tri thích hop cúa m la:. 

A. —2< m< — — - V2 . B. — — — y¡2<m<l. C. l<m<—+ V2. D. — — + y¡2<m<l 

2 2 2 2 

Cáu 102: Cho phrrong trinh: 4(sin 4 x + cos 4 x^-8^sin 6 x + cos 6 x)-4sin 2 4x - m trong dó m lá tham 
so. Dé phrrong trinh lá vó nghiém, thi các giá tri thích hop cúa m lá: 


3 3 

A. m < -4 hay m > 0 . B. — < m < —1 . C. -2 < m < — . 

2 2 

m < —2 hay m > 0 . 


D. 


sin x + eos x ' ? 

Cáu 103: Cho phrrong trinh: - T -— 7 — = 2m. tan 2x , trong dó m lá tham so. Dé phrrong trinh có 


cos° x-snT x 


nghiém, các giá tri thích hop cúa m lá: 

A. m < — — hay m> — . B. m<—— hay m > — . C. m < ——hay m > —. D. m<-\ hay m > 1 
8 ' 8 8 8 2 ' 2 


J 4 tan x ■» ^ 

Cáu 104: Cho phrrong trinh — eos 4x H-t— = m . Dé phrrong trinh vó nghiém, các giá tri cúa tham so m 

2 1 + tan‘x 


phái thóa man diéu kién:. 

A. — < m < 0. 

2 

5, 3 

m < - haym > —. 

2 ' 2 


B. 0 < m < 1. 


C. 1 < m < — . 
2 


D. 


f n 3 


^ n 6 

X H- 

.eos 

x- 

l 3 J 


l 6 J 


Cáu 105: Dé phrrong trinh: 4 sin 
phái thóa diéu kién: 

A. -l<a<l. B. -2<a<2. 


= o 2 + V3 sin 2 x - eos 2x có nghiém, tham so 


^ 1 1 

C. — <a< — . 
2 2 


, ... a 2 sin 2 x + a 2 -2 , 

Cau 106: De phrrong trinh- 5 — = - 

1 - tan" x eos 2x 


D. -3<a<3. 
có nghiém, tham so a phái thóa man diéu kién: 


A. I a l> 1. B. I a l> 2 . C. I a l> 3 . D. |a| > 1, a ^ +y¡3 . 

Cáu 107: Tim m dé phrrong trinh (cosx + l)(cos2x-mcosx) = msin 2 x có dúng 2 nghiém 


0 ;— 

3 J 


A. — 1< m< 1. 


B. 0 < m < — 
2 


^ , 1 
C. —1< m < — . 

2 


D. — — < m < 1. 
2 
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Cáu 108: Tim m dé phuong trinh cos2x - ( 2in - 1) cosx -m + 1 = 0 có dúng 2 nghiém 

L 2 2 

A. -1 < m < 0 . B. 0<m<l. C. 0 < m< 1. D. -l<m<l. 

n n 


Cáu 109: Tim m dé phuong trinh 2sin x + m eos x = 1 - m có nghiém x < 


2 2 


A. -3 < m < 1 . B. -2 < m < 6 . C. 1 < m < 3 D. -1 < m < 3 . 

Cáu 110: Có bao nhiéu so nguyén m dé phirong trinh m + sin(m + sin3x) = sin(3sinx) + 4sin 3 x có 
nghiém thrrc? 

A. 9 B. 5 C. 4 D. 8 

Cáu 111: Cho phirong trinh: (eos x +1)(eos 2x-m cosx) = msin 2 x . Phirong trinh có dúng hai nghiém 


thuóc doan 
A. m > -1. 


0 ;— 

3 


khi: 


B. m > - 1 . 


C. -1< m< 1. 


D. — 1< m< — 


1 


, , , 3 sin 2 jc + eos 2 jc 

Cáu 112: Tim tát cá các giá tri cüa m dé bát phuong trinh —-----< m +1 dúng vói moi 


A. m > 


3y¡5 


B. m > 


3^5 +9 


sin2x + 4cos 1 x + l 

r . V65-9 

C. m > 


D. m > 


Vó5-9 


4 4 2 4 

Cáu 113: So các giá tri nguyén cüa m dé phuxmg trinh (cosx + l)(4cos2x-mcosx) = msin 2 x có 


dúng 2 nghiém x < 


0 ;— 

3 


la: 


A. 3 B. 0 C. 2 D. 1 

Cáu 114: Goi a,b la các so nguyén thóa man (l + tanI o j(l + tan 2 o )...(l + tan43 0 ^ = 2".(l + tanú 0 ) 

dóng thoi a,b e [0;90]. Tính P = a + b ? 

A. 22 B. 46 C. 27 D. 44 

Cáu 115: Tim m dé phuong trinh (m + l)cosx + (m-1)sinx = 2 m + 3 có hai nghiém x,,x 2 thóa man 

i i 71 

x, -xJ = — . 
i i 3 

A. m = 2 + y¡3 B. m = 2- y¡3 C. m = 2±\Í3 D. Khóng ton tai m 

Cáu 116: Các giá tri cúa me[a;b] dé phuong trinh cos2x + sin 2 x + 3cosx-m = 5 có nghiém thi: 

A. a+b = 2. B. «+¿> = 12. C. ab=- 8. D. a.b = 8. 

YYl r 

Cáu 117 : Cho phuong trinh m sin x + (m +1) eos x =-. So các giá tri nguyén duong cúa m nhó 

cosx 

han 10 dé phuong trinh có nghiém la: 


A. 8. B. 9. C. 10. 

Cáu 118: Phuong trinh cos2x + (2m + l)sinx-m-l = 0 có nghiém trén 


^ n ^ 

-V* 


D. 7. 

khi tát cá các giá 


tri thóa man: 

A. me0. B. meR. C. me[-l;l], D. me(-l;l). 

Cáu 119: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa m nhó hon 2018 dé phuong trinh 
x 

■ + 3 tan 2 x + tan x + cot x = m có nghiém? 


sin” x 
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A. 2000. 


B. 2001. C. 2010. D. 2011. 
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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 
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C - HÜÓNG DAN GIÁI VÁ DÁP ÁN 


Cáu 1: 


HÁM SO LÜONG GIÁC 

. , , , ¿ ' , , v í sinx + cosx lA , 

üia tn nho nhat va gia tn Ion nhat cua ham so y =- lan lirot la: 


2sinx-cosx + 3 


A. m = — 1; M = ■ 


Chon A 

+ TXB: 


B. m = —1; M = 2. 

Hiróng dan giái 


C. m = — —; M = 1. 
2 


D. m = 1; M =2. 


sinx+cosx 


<»(2y-l)sinx-(;y + l)cosx = -3;y (1) 


Cáu 2: 


+ y 

2sinx-cosx + 3 

+ Biéu kien dé phirong trinh (1) có nghiém x la (2y -l)' + (y +1) 2 > 9 y 2 

, 1 

4 y 2 + 2y-2< 0 <=> -\<y<-. 

+ Váy max y = — ;min y = -1. 

J R " 2 R 

Hám so y = tan x + cot x + ——l—-— khóng xác dinh trong khoáng nao trong các khoáng 


sin x eos x 


sau dáy? 

r 


n 


k2n\—vkln 
2 y 


n 


— vk2n\n + k2n 
2 y 


Chon D 

Hám so xác dinh khi va chí khi 


B. í/r + k2/r; — + k2n . 

I 2 J 

D._(/r + k2/r;2/r + k2/r). 

Huóng dan giái 


ísinx^O kn 

<» sin 2x 0 <=> x ^—,k e Z. 
cosx^O 2 


3 

Tachón k = 3—>x^— nhirng diém — thuóc khoáng (n+ k2n’,2n+ k2n). 


Cáu 3: 


Váy hám so khóng xác dinh trong khoáng [n + k2n\ 2n + k2n ). 
Tim táp xác dinh D cúa hám só y = Vó + 2cot 2 x-sinx + cot 


(K ^ 

-t-X 

2 


A._ Z) = M \ , k e Z ¡>. 

C. D = R. 


kn 


B. D - M \ <¡ ——, k e Z J-. 


D. D = M \ k e Z} . 

Huóng dán giái 

Chon A 

Hám só xác dinh khi vá chí khi các diéu kién sau thóa man dóng thoi. 


5 + 2cot 2 x-sinx> 0, cot 
□ Ta có 

Í5 + 2cot 2 x-sinx > 0 
11 - sin 2x > 0 => 5 - sin x > 0 


k n ^ 

—t- x 
2 


xác dinh vá cot x xác dinh. 


■ 5 + 2cot~ x-sinx> 0, Vx e 
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cot 

^ n 

—h X 

xác dinh 

<=> sin 

^ n ' 

-h X 


12 J 



12 J 


K 71 

?tO<=> — h kn - 1 -kn, k e Z . 


O cot x xác dinh <=> sin x ^ 0 <=> x kn, k <=Z . 


Do dó hám so xác dinh 


TC 7 

x* - + kn kn , 

2 x ^ — , k e Z 

, 2 
x ^ kn 


kn 


Cáu 4: 


Váy táp xác dinh D = R\ j— ,k e Zj. 

Trong các hám so sau, hám so náo có dó thi dói xúng qua truc tung? 

1 f rr\ " _ f 

A._ y = 7 . B. y = sin 


sin 2 x 


( n ^ 
xh— 

4 


C. y = V2 


eos 


n 
x - 

4 


.D. y = Vsin 2x . 


Hiróng dán giái 


Chon A 

Viét lai dáp án B y = sin 


n 

xh— 

4 


1 


= —¡=(sinx + cosx). 
V2 v 7 


v ^ j 

Két quá dirqc dáp án A lá hám so chán nén có dó thi dói xúng qua truc tung. 
Ta kiém tra dirqc dáp án B vá C lá các hám so khóng chán, khóng le. 

Xét dáp án D. 


• Hám so xác dinh <=> sin 2x > 0 <=> 2x e \k2n\n + k2n] oxe 


kn: — + kn 
' 2 




kn; — + kn 
2 

n 


(üeZ).. 


Ji JL ~ 

• Chon x = — e D nhirng -x = -— g D. Váy y = Vsin 2x khóng chán, khóng lé. 

Cáu 5: So gió có ánh sáng cúa mót thánh phó A trong ngáy thú t cúa nám 2017 ¿u-qu cho bói mót 


hám so y = 4 sin 


n 


178 


(f-60) 


+10, vói ? e Z 0 <t< 365 Yao ngáy náo trong nám thi 

D. 31 tháng 5. 


thánh phó A có nhiéu gio ánh sáng mát trói nhát?. 

A. 28 tháng 5. B._29 tháng 5. C. 30 tháng 5. 

Hiróug dán giáí 

Chon B. 


Vi sin 


n 


178 


(f-60) 


<=> y = 14 <=> sin 


178 


< 1 => y = 4 sin 
ít trói el 
(f-60) 


n 


178 


(f -60) + 10 < 14 


Ngáy có ánh nang mát trói chiéu nhiéu nhát 
n 


= 1<=> — (t-60) = —+k2n**t = 149 + 356k. 
178 v ’ 2 


Cáu 6: 


Má 0< t <365 ^0<149 + 356k <365 . 

356 89 

Vi k e Z nén k = 0 . 

Vói k = 0 => t = 149 túc roi váo ngáy 29 tháng 5 (vi ta da biét tháng 1 vá 3 có 31 ngáy, 
tháng 4có 30 ngáy, riéng dói vói nám 2017 thi khóng phái nám nhuán nén tháng 2có 28 
ngáy hoac dua váo dú kién 0 < t < 365 thi ta biét nám náy tháng 2 chi có 28 ngáy). 

Háng ngáy muc niróc cúa con kénh lén xuóng theo thüy triéu. Dó sau h (mét) cúa mire nuóc 
trong kénh dirqc tính tai thói diém t (giú) trong mót ngáy bói cóng thúc 


h = 3 eos 


v 


nt n 

7 = 8 + í 


+12 . Mire niróc cúa kénh cao nhát khi: 
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A. r = 13(gió). B.j = 14(gió). C. r = 15(gió). 

Huóng dan giái 

Chon B. 

Mire niróc cúa kénh cao nhát khi h lón nhát 


D. í = 16(gió). 


<=> eos 


f nt n ^ 


nt n 

- 1 <=> — + — = kln vái 0 < t < 24 va k eZ . 
8 4 


Cáu 7: 


Lán lirot thay các dáp án, ta diroc dáp án B thóa man. 

7rt n 

Vi vói í = 14 thi — H— =2n (dúng vói k = leZ). 

8 4 

V3Íl-tan 2 x) 

Hám so y = 4cor 2x --- dat giá tri nhó nhát la 

tan x 

A. 0. B. 3-2>/3. C. 2-2V2. 

Huóng dan giái 

Chon D 

Ta có cot2x = 


D. -1. 


1-tan x 
2 tan x 


2 2 V 3 (l-tan 2 x) , r 

Tir dó suy ra y = 3cot~ 2x-^-- = 3cot~ 2x-2V3cot2x 


2tanx 


= (V3cot2x-l) -l>-l,VxeM. 


Váy min y = -1 cot 2x = -j =. 

V 3 

x -\— 
4 


Cáu 8: Hám so y = 2cosx + sin 
A. 5-2V2. 


dat giá tri lón nhát la 


Chon C 

Tacó y = 2cosx + sin 


B. 5 + 2V2. C..V5 + 2V2 

Huóng dán giái 


D. V5-2V2 . 


ó 

XH- 

4 


V 


<=> 


2 + 


1 


v/2 


1 


eos x H— 7 = sin x . 

V2 


Ta có y < 


í „ 1 ^ 

2 

í 1 1 

2 + —¡= 

V v2 J 

+ 

,V2 y 


<=> 2cosx + —^V2 sin 

V2 


<=> y 2 < 5 + 2 V 2 . 


ó 

X H- 

V 4y 


<=> 2cosx + —^=(sinx + cosx) 

v2 


Cáu 9: 


Do dó ta có —\¡5 + 2 V 2 < y < -^5 + 2^2 . 

Váy giá tri lón nhát cúa hám so lá \¡5 + 2y¡2 . 

Giá tri nhó nhát cúa hám so y = sin 4 x + eos 4 x + sin x eos x lá 
9 


'8 


Chon A 


B. 


C. 1. 

Huóng dán giái 


D. 


Ta có y = sin 4 x + cos 4 x +sinxcosx <=> y = 1-2 sin 2 xcos 2 x + sinxcosx. 

1 1 ■ 2 . 1 . „ 

<=> y = 1—sm 2x + — sin 2x 
2 2 
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<=> v = 1 — 
2 


7. „ n 

2 _f 

9 1 

( . „ n 



<=> v =- 

sin 2x — 

2J 

4 

' 8 2 

l V 


<9 


Dáu báng xáy ra khi sin 2x = . 

Cáu 10: Giá tri nhó nhát cüa hám so y = sin x^fcosx + eosxVsinx la 

A._0. B. 42. C. V2. 

Hiróng dán giái 

ChonA 

Ta có sin xyjcosx + eos xVsin x > 2\/sin xcos xVsin xcos x 


D. Vó. 


Í1 . 


1 . 


<=> y > 2. —sin 2x. — sin 2x >0. Dáu báng xáy ra khi va chi khi sin 2x = 0 . 


9 sin 2. 4 - eos 2 jy r 

Cáu 11: Hám so y = ——— --——- có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén? 


sin2x-cos2x + 3 

B. 2. 


C. 3. 

Hiróng dán giái 


D. 4. 


A. 1. 

ChonB 

Tacó y = 2sin2 - y + cos2 - y ^( v -2)sin2x-(y + l)cos2x = -3y.. 
sin2x-cos2x + 3 

Diéu kién dé phuong trinh có nghiém <=> (y - 2)~ +(y + l) 2 > (-3y) 2 <=>7y 2 + 2y-5<0 
<=> -1< y < —— 


-» y e {—1; 0} nén có 2 giá tri nguyén. 


Cáu 12: Cho hám so /?(x) = Vsin 4 x + eos 4 x - 2m sin x .eos x .Tát cá các giá tri cüa tham so m dé 


hám so xác dinh vói moi so thuc x (trén toán truc so) lá 


1 1 

A. - < 777 < — 

“"2 2 


B. 0 < 777 < 


1 


C. — — < 777 < 0 . 
2 


D. 777 < 


Hiróng dán giái 

Chon A. 

Xét hám so g (x) = (sin 2 x) + (cos 2 x) -?nsin2x 
= (sin 2 x + cos 2 x) -2sin 2 xcos 2 x- 777 SÍn2x 

= 1-—sin 2 2v-/77 sin 2x . 

2 

Bát t = sin 2x => t e [—1; l]. 

Hám so /?(x) xác dinh vói moi xel <=> g(x) ^ 0,Vxe IR <=> --^-r - mí + 1> 0, Vt e [-l;l] 

•w> t 2 + 2mt - 2 < 0, Vr e [-1; l]. 

Bát /(t) = t 2 + 2mt-2 trén [—1;l]. 


File Word lien he: 0978064165 - Email: danevietdons.baceiane.vn@sinail.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 25 

























ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 



Do thi hám so có thé la mót trong ba do thi tren. 

Ta tháy max / (i) = / (l) hoác max / (i) = / (-1) 

Ycbt / (í) = i 2 + 2 mi - 2 < 0, Vi e [-l;l] <=> max / (i) < 0 <=> 


/(1)^0 
/(-i)<o 


<=> 


— 1 + 2/77 < 0 1 1 

<=> — <m< — 
—1 — 2/77 < 0 2 2 


Cáu 13: Tim m dé hám so y = 


3x 


y¡2si 


xác dinh tren 


sin x - m sin x + l 


{-2y[2-,2y[2}. 

B._ 772 e ^-2\¡2;2^¡2^ 

^-co\-2\¡2 ju ^2V2;+coj. 

D. me{-2>/2;2>/2} 


Hiróng dan giái 

Chon B. 

Hám so xác dinh tren M khi vá chi khi 2 sin 2 x - m sin x +1 > 0, Vx e M . 

Dát i = sin je => i e [—1; l] 

Lúe náy ta di tim diéu kién cüa m dé / (i) = 2i 2 - mt +1 > 0, Vi e [-1; l] 

Ta có A f = 772 2 -8 

TH 1: A, < 0 <=> 772 2 - 8 < 0 <í=> -2\¡2 <m< 2\Í2 . Khi dó / (i) > 0, Vi (thóa man). 

m = -2\¡2 


TH 2: A, =0« 772 2 -8 = 0 «■ 
man). 

TH 3: A, > 0 <» /Ti 2 - 8 > 0 <=> 


m 


= 2sÍ2 


(thü lai thi cá hai tru'órig hop déu khóng thóa 


m < -2V2 , . 2 

khi dó tam thúc f [t)-2t —mt +1 có hai 

m > 2V2 


nghiém phán biét i, ;i 2 (i, < i 2 ). 


Dé /(i) > 0, Vi e [—1;l] thi 


i, > 1 <=> m ^ 8 > 1 o Vm 2 -8 >/77-4 (VN) 

t 2 <-1 <=> m + ^ m2 ~ 8 < _i V/?? 2 -8 < -772 - 4 (V2V) 


Váy 777 e 2 V 2 ; 2 V 2 j thóa man yéu cáu bái toán. 

Chú y: Vói các bái toán dang náy ta can chia ba tru'órig hop dé tim dü các giá tri cúa m . 

O bái toán trén trong TH3 da áp dung qui tác xét dáu tam thúc bac hai “trong trái ngoái 
cüng”. Túc lá trong khoáng hai nghiém thi cüng dáu vói hé so a , con khoáng hai nghiém thi 
trái dáu vói hé so a . 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luon g giác Nang Cao 


Cáu 14: Tim giá tri lón nhát cúa hám so y = , Í1 +—cos 2 x + 

' V 2 2 


1 2 ' -V5 + 2si 


sin x 


a i >/5 

A. 1 + —. 

2 


Chon B. 


B. 


V22 


c.2ü 

2 

Hiróng dan giái 


D. l + y/5. 


„ , r~í r 1 ic n • 2 n r / 5 1. 2 

Taco y = ^jl +—eos x + —v5 + 2sin x -£í> y = ^jl + — eos x + ^j— + —sin x 


.* r . r í_l_ 2|51.2 

Ap dung bát dáng thúc Bunyakopvsky cho 4 so: 1; 1; J1 + —eos x ; J—+ —sin" x ta có: 


1 L i 2 

1.J1 + —eos X + 
V 2 


Hay y < 


V22 


V 2 V 4 2 

, 1 5 1.2 ri—^ ri. ¡ 51.2 /T [9 T V 22 

1.. — +—sin' x < vi +1 .. 1 + — eos x +—+— sin x = v2.J—+— =- 

V 4 2 V 2 4 2 V4 2.1 2 


Dáu báng xáy ra khi 1 + —cos°x = —+ —sin 2 x<^> x = ± — + kn,k e Z 

042 A 


Cáu 15: Cho hám so y = 


1 


1 


2-cosx 1 + cosx 


voi x 


v z y 


. Két luán náo sau dáy lá dúng? 


4 71 

A. miny= — khi x = —hk^,keZT 
3 3 


0; i 


2 K 

B. min y = — khi x = — 

3 3 


2 K 

C. min y = — khi x = —b k 2n, k e Z 

3 3 


0; i 


4 ;r 

D. min y = — khi x = — 

— ' 3 3 


0; i 


Hiróng dán giái 

Chon D. 

Cách 1: Ta tháy 2-eos x > 0, Vx €= R vá 1 + eos x > 0, Vx e 


( 7T^ 

y 0i 2, 

V L ) 


. Suy ra 


1 


2-cosx 


va 


1 


1 + cosx 
1 


lá hai so dirong. Áp dung vát dáng thúc AM- GM cho hai so dirong ta có 


> 


2-cosx 1 + cosx 2 - eos x) (l + eos x) 

Mát khác tiép tuc áp dung bát dáng thúc AM-GM ta có 

n~ -rz-r 2-cosx + l + cosx 3 

^(2-cosx)(l + cosxJ <---= — 


y - 


4 

r > — 


yj[ 2-cosx)(l + cosx) 3 


71 

Cáu 16: Cho x, y, z > 0 vá x + y + z = — . Tim giá tri lón nhát cúa 
y = yjl + tan x. tan y + -Jl + tan y. tan z + vi + tan z. tan x 

A. 3U =1+2^2. B.y m =3 15. 


ü-.y^=2j3- 


Chon D. 


Hiróng dán giái 
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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


rj-i / TC 

Taco x + y + z = — <^>x+y =-z 

2 2 


tan(x + y) = tan 


n 

- z 


<=> 


1 


tan x + tan y 


1 - tan x. tan y tan z 


v ^ y 

<¿> tan x. tan z + tan y. tan z = 1 - tan x tan y <» tan x. tan z + tan y. tan z + tan x. tan y = 1 
Ta tháy tan x.tan z; tan y. tan z; tan x. tan y lán lu'O't xuát hien trong hám so dé cho du'ó’i cán 
thúc, tuong tu nhu vi du 8, áp dung bát dáng thúc Bunyakovsky cho 6 so ta có: 

1 .y/l + tan x tan y +1 .Jl + tan y. tan z +1 -Vi + tan z. tan x < 

< Vi 2 +1 2 +1 2 -yjl ■ tan x. tan z +1 • tan y. tan z +1 • tan x. tan y = 

= y¡3 ^3 + (tan x. tan z + tan y. tan z + tan x. tan y) = 2 

Vay y m ax = 2^3 
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ST&BS: Th.S Báng Viét Dóng Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luang giác Nang Cao 


PHÜONG TRINH LÜGNG GIÁC 


Cáu 17: Hói tren doan [-2017; 2017], phirang trinh ( sinx + l)(sinx- sft) = 0 có tát cá bao nhiéu 

D. 642. 


nghiém? 
A. 4034. 


Phirong trinh <=> 


B. 4035. C. 641. 

Hiróng dan giái 

sinx = -l n 

r <=> sin x = -1 <=> x =-i-£27i (leZ), 

sinx = v2 (vo nghiém) 2 


-2017 + — 2017 + - 

Theo giá thiét -2017 < - — + k2n < 2017 <=>-— < k < -— 

2 2n 2n 


->-320,765 < k < 321,265 — > k e {-320;-319;...;32l}. 


Váy có tát cá 642 giá tri nguyén cüa k tirong úng vói có 642 nghiém thóa man yéu cáu bái 
toán. 

Chon D. 

í „\ 


Cáu 18: Tóng nghiém ám lón nhát va nghiém du'ang nhó nhát cüa phirong trinh sin 


báng: 

n 


B. 


n 


n 


D. 


3x- 

v 4 j 

n 


n y¡3 


Hiróng dan giái 



' 71 ^ 

V3 

f 

71^ 

sin 

3x- 

= — <=> sin 

3x- 



l 4 J 

2 

V 

4 y 


3x = — + k2n 
12 

3x = — + k2n 
12 


In k2n 

x =-1- 

36 3 

\ln k2n 

x =-1- 


. n 

- sin — <=> 
3 


(ke Z). 


_ 7T K 

3x-= — vk2n 

4 3 

3 x - 7 L = n - 7 L + k2n 
4 3 


36 


TH1. Vói x = —+ k2n - Cho > 
36 3 


TH2. Vói x = — + k2n Cho - > 
36 3 


A , 7 171 

24 mm 36 

n , 7 17 tt 

24 36 

A / 11 / A Un 

x>0ok>-—^k min =0^>x = — 

11 1371 

x < 0 <=> k <-=> v = -1 —> x = - 

24 36 

1371 


So sánh bón nghiém ta dirgc nghiém ám lón nhát la x =-va nghiém dirong nhó nhát la 

36 

x = — . Khi dó tóng hai nghiém náy báng ~^7L + — = . 

36 36 36 6 

Chon B. 
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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


Cáu 19: Tóng hai nghiém dirang lien tiép nhó nhát cúa phirong trinh sin 6 x + eos 6 x = —- la: 

16 


A — 
A ‘ 6 ’ 


ChonB 

Ta có: 


R 5 r 

-D» • ■ 

2 6 

Hiróng dan giái 


D. 


n 


(si 


sin x + cos x= sin'x + cos x sin x-sin xcos x + cos x 


)(sii 


(sil 


= I sin 2 x + eos 2 x 


\ . 2 2 . 3 . ,3 l-cos4x 5 + 3cos4x 

-3sin xcos'x = l— sin - 2.x: =1—.-= - 

/ A Al 


8 


5 + 3cos4x 7 .1 .2 n 

-= — <=> eos 4x = — <=> eos 4x = eos — 

8 16 2 3 


<=> 


2 71 

4x = - \-Ic2tt 

3 

2 K 

4x = - hk2ft 

3 


<=> 


n , n 
x = —vk — 

6 2 

n , k 

x = - hk — 

6 2 


(ke Z) 


Suy ra phirong trinh có 2 nghiém dirang nhó nhát la x l = — va x 9 = — Váy x x + x 2 = — 

6 3 2 

Cáu 20: Tính tóng T các nghiém cúa phirong trinh eos 2 x - sin 2x = \Í2 + sin 2 x tren khoáng (0; 2ir ). 


A. T = 


In 

T 


B. T = 


21 n 


C.T = 


lbr 


8 . 4 

Huóng dan giái 

Phrrong trinh ++ eos 2 x - sin 2 x - sin 2x = \Í2 eos 2x - sin 2x = \Í2 


D. T = 


3 K 


<=> eos 


( n ^ 

2x -\— 

V 4y 


= 1 2x + — = k2n <=> x = - — + kn (ke Z). 

4 8 V ’ 


Do 0<x <2x- 


-+0<- —+ £71 <271 <=>-<£< —— 


k = 1 —» x = 
k = 2 —» x = 


_ 1k \5n 11 

- >T = —h-= — n. 

8 8 4 

Chon C. 

Cáu 21: Tim nghiém dirang nhó nhát x 0 cúa 3sin 3x-V3 eos 9x = 1 + 4 sin 3 3x. 

TC TC TC 

A. x 0 =—. B. x 0 = —. C. x 0 = 


In 

T 

157T 
~8~ 


18 24 

Huóng dán giái 

Phirong trinh <=> 3 sin 3x - 4 sin 3 3x - V3 eos 9x = 1 <» sin 9x - *J3 eos 9x = 1 


D. x 0 = 


n 

54 ‘ 


1 . Q y/3 _ 1 

<=> — sin 9x-eos 9x = — <=> sin 

2 2 2 


Ví' 1 

3 


' J 


<íí> sin 


( 

9x~ — 

v 3 j 


. n 

- sin — <=> 
6 


_ TC TC . 

9x -= — vk2n 

3 6 

„ 7T TC . 

9x -= n - vk2n 


n k2n 

x =-i- 

18 9 

In k2n 

x =-1- 

54 9 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dóng Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu-ffng giác Náng Cao 


n kln 1 i 

— +->0 <¿>k> - k -^>k- = 0->x = — 

18 9 4 mm 18 

In kln , ^ 7 * eZ v , A v ln 

.54 9 12 mm 54 

, n 

So sánh hai nghiem ta dirgc nghiem dirang nhó nhát la x = —. 

18 

Chon B. 

Cách trác nghiem. Thü tírng nghiem cüa dáp án váo phu’ang trinh va so sánh nghiem nao 
thóa man phu’ang trinh dóng thái la nhó nhát thi ta chon. 


Cáu 22: So nghiem cüa phu’ang trinh sin 5x + y¡3 eos 5x = 2 sin Ix tren khoáng 

A. 2. B. 1. 


C. 3. 
Huóng dán giái 

i s 

Phirang trinh <=> — sin 5x + — eos 5x = sin Ix <=> sin 


( n ^ 

° ; 2 

V z y 

D. 4. 


la? 


5x-i— 
3 


= sin Ix 


<=> sin7x = sin 


k n \ 

5x-i— 


v 


1 


n 


7x = 5x-i- \-k2n 

3 


f 


1 x = n - 


n 


5x + 
v 3 


+ kln 


n i 

x = —l - kn 


n kn 
x = -1- 

18 6 


(JteZ). 


_ n , n 1.1 i r\ ti 

• 0< — + kn < — <=>— <k< - =0^x = —. 

6 2 6 3 6 

k = 0 —> x = — 
18 

ln 

k= l->x =—. 

9 

, 7 n 

18 


_ n , n n 1,8 
• 0<— + k — < — <=> — <k< — 


lc<=l 


18 6 2 


Váy có 4 nghiem thóa man. 

Chon D. 

Cáu 23: Giái phirang trinh Vócos 


f 



f 

„ \ 

n 


n 

X + 

— 

+ sin 

x - 

— 

V 

2 ) 


\ 

2 J 


= 2 sin 2x. 


C. 


57T 

x =-1- kln 

6 

n , ln 

x = -l-A:- 

18 3 

5;r 

x =- 1 - kln 

6 

x = — + k2n 

6 


, k eZ. 


B. 


, k e Z. 


D. 


ln , _ 

x =- v k2n 

6 

n , 27T 

x =-1 -k — 

18 3 

n , ln 

x =-1 - k — 

18 3 

n , ln 

x = -1 - k — 

18 3 


, k e Z. 


, k e Z. 


Ta có eos 


f 



( 


x + 

— 

= - sin x va sin 

x- 

— 

V 

2 J 


V 

2 J 


Huóng dán giái 

= -cosx. 


Do dó phu’ang trinh <=> - V3 sin x - eos x = 2 sin 2x <=> y/d sin x + eos x = -2 sin 2x 
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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


S . i 

—sinx + —cosx = -sin 2x<¿> sin 
2 2 


^ n ^ 

x -\— 
6 


= - sin 2x <=> sin 


n 

xh— 


= sin(-2x) 


x + - = -2x + k2n 
6 

x + — = 7r + 2x + &2;r 
6 


n , 2 n 

x = -1 - k — 

18 3 

x = - — -k2n 
6 


(jfceZ). 


^jr f 7 77" 

Xét nghiem x =- k2rc — x = — + k'2n . 

6 ’ 6 

n 2n V n / \ 

Váy phuong trinh có nghiem x =-1 -k —, x =- vk'2n [k,k' g Z J . 

18 3 6 

Chon B. 

Cáu 24: Goi x 0 la nghiem ám lán nhát cúa sin9x +V3 cos7x = sin7x +V3 cos9x. Menh dé nao sau 


dáy lá dúng? 

n 

v 12 


A. x 0 g 


( 7T ^ 

;0 


B. x 0 g 


C. x 0 g 


;r _ n 
6 ’ 12 

Huóng dan giái 

Phuong trinh sin 9x - V3 eos 9x = sin 7x - >/3 eos 7x 

9x- — = lx- — + k2n 
3 3 


/r _ /r 


D. x 0 g 


/r _ /r 

2~’ _ I 



f zr ^ 


( n 2 

<=> sin 


= sin 

7x- 


l 3 J 


l 3 J 


o n 
9x- = n — 

3 


K ^ 

7x- 


v 


+ &2;t 


X=k7í 

5n kn 

x =-i- 

48 8 


1 y 


ChocO 


kn < 0 <=> k < 0 - 


1-eZ 


= -1—> x = -n 


5 7r kn r\ i 5 

— + — < 0 <=> £ <-— 

.48 8 6 


. So sánh hai nghiem ta duoc 

-^max =-l^X = - — 
max 48 


zr 


nghiem ám lón nhát cúa phirong trinh lá x = - — < 


— ;0 

12 


Chon A. 

Cáu 25: Goi x 0 lá nghiem dirong nhó nhát cúa eos 2x + V3 sin 2x + y¡3 sin x - eos x = 2. Menh dé náo 
sau dáy lá dúng? 


A. x 0 G 


^ 71 ^ 

0; — 
v 12, 


B. x 0 G 


C. x 0 G 


1 


zr _ n 
12’6 

Huóng dan giái. 

■s/3 . „ V3 . 1 


zr _ zr 

'ó’J 


D. x 0 G 


zr _ zr 

J’J 


Phuong trinh — cos2xh -sin 2x^ ——sinx—cosx = 1 

2 2 2 2 


= 1. 


<=> sin 

^ zr 

—h 2x 

+ sin 

^ zr 2 
x- 


16 J 


l 6 J 


Dát t = x - 


zr 


n n n n 

->x = t-\ -> 2x = 2í-t- >2x -\— = 2t -\—. 

6 3 6 2 


Phuong trinh tro thánh <=> sin | 2t + — 


zr 


+ sin t = 1 <=> eos 2t + sin t = 1 
<=> 2sin 2 t-sinr = 0 <=> sinr(2sinr-l) = 0. 

7T \ 7Z 

• sin t = 0 <=> t = kn -»x = —h kn > 0 <=> k >- teZ > fc . = 0 —» x = —. 

6 6 mm 6 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dóng Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luang giác Náng Cao 


• sin t = — <=> 
2 


77 71 1 JeZ , ~ 71 


t = — \-k2n - >x = —bk2;r>0<=>k>- 

6 3 6 




t = — + kln - >x = n + k27i > O <=> k > ——— keZ - > k ■ = O —» x = n. 

6 2 


/r 


Suy ra nghiém duong nhó nhát cúa phuong trinh la x - — 

6 


n _ n 
12 ’ 6 


Chon B. 

Cáu 26: Goi a,b lán luot la nghiém dirang nhó nhát va nghiém ám lón nhát cúa phirang trinh 
cosx-sin2x 


2cos 2 x-sinx-1 
A. ab = 0. 


= y¡3 , ta có: 


B. ab = 


11 7T 2 


C. ab = - 


ll;r 


n 


6 6 

Hiróng dan giái: 

Chon C. 

+ Biéukién: 2cos 2 x-sinx-1 0<=>2sin 2 x + sinx-1 ^0 

n 


D. ab - -. 

36 


<=> < 


sinx ^ -1 

1 <=><{ 
s mx jt — 

2 


X ^-b £271 

2 

x^-^- + £27z: (¿eZ) 

v ^ — + kln 

6 


+ Phirang trinh <=> eos x - sin 2x = y¡3 ^2cos 2 x -1 - sin x j 
<=> cosx-sin2x = \¡3 (eos2x-sinx) 

y/3 1 1 y/3 

<=> V3 sinx + eos x = sin 2x + cos2x <=> —sinx + — eos x = —sin 2 xh -cos2x 

2 2 2 2 


n 

— 

6 


n 

- 1 

6 


n . 
— su 
3 


n 0 

—cos2x<=> sin 

( n \ 

x4— 


2x4— 

= sin 

3 

l 6 J 


l 3j 


<=> 


71 _ 71 1 _ 

x 4— = 2x4- vkln 

6 3 

K _ 7T 7 _ 

XH — = 7T -2x - 1- /c2/r 

6 3 


<=> 


7T 


x =- k2n 

6 

7T" / r\ 1 r\ \ 77 

x =-b (2£ + 2) — 


(k e Z) 


Két hop diéu kién suy ra phuong trinh có các nghiém x = - — -£27i(£eZ) 

6 

Chon k = 1 => a = = 0 => ú = - — => ai? = - 

6 6 36 

, , , _ . V3 1 

Cáu 27: So diém biéu dién nghiém cúa phuong trinh 8 sin x =-b —— ó cung phán tu thú I va 


eos x sin x 

thú III cúa duong trón luong giác la: 

A. 2. B. 4. C. 6. 

Hiróng dan giái 

Chon B. 

. 1 , . f sin x ^ 0 n , \ 

Bieukien: 4 <=>x^k— (keZ) 

cosx^O 2 V 


D. 8. 
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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


Phirong trinh <=> 8 sin 2 a eos a = V3 sin x + eos a (cüng bác le) 

Chia 2 ve cho eos 3 x ^ 0 (do diéu kien) 

2 /— 1 1 

Phirong trinh <=> 8 tan" a = V3 tan x. --—i--— 

eos x eos x 

<=>8tan 2 x = a/ 3 tanx(l + tan 2 A) + (l + tan 2 a) 

<=> \¡3 tan 3 x - 7 tan 2 a + V3 tan a +1 = 0 


f 


tan x - - 


1 




tan x = 


V3y 

1_ 

v/3 

tan x = \¡3 + 2 <=> 
tan x = \¡3 — 2 


tan" x- 6tan a- 


v5)=i 


7T / 

a = —vkn 
6 


arctan(V3 + 2 j + /c7r (fceZ). 
(V3-2) + /br 


A = 

a = arctan 


Dirá váo viéc biéu dién nghiém tren dirong tron lirong giác, ta tháy so diém biéu dién 
nghiém can tim la 4 => Dáp án B. 

Cáu 28: So nghiem cüa phirong trinh —-^V¡3-ljcot a-(\/ 3 + lj = 0 tren (0;/r) la? 


A. 1. 


B. 2. 


D. 4. 


C. 3. 

Hiróng dan giái 

Diéu kien: sinA^0<=> x^kn (fceZ). 

Phirong trinh <» (l + cot 2 a) - ( V3 -1 )cot a - i^¡2> +1 j = 0 <í> cot 2 a - (VÍ3 - ljcot a - >/3 = 0 


COtA = -1 


cot A 


=s 


cotA=COt -- 


n 

COt A = COt — 
6 


n 


<=> 


n i 

a = - vkn- 

4 


e(0 ’^ - > A = ^-(thoa mad) 


x = ! +k7[ ^M. 
6 


->A = ^-(thoa mad) 


Váy phirong trinh da cho có 2 nghiém thóa man. 

Chon B. 

Cáu 29: Tính tóng T tát cá các nghiém cúa phirong trinh 2cos 2a + 2 eos a - \Í2 = 0 trén doan 
[0;3tt] . 

Yin 


A. T = 


B.T = 2 n. 


C.T = 4 n. 


D. T = 6n. 


Hiróng dan giái 

Phirong trinh 2cos2a + 2cosa- \Í2 - 0 <=> 2(^2cos 2 a — 1) + 2cos a -y/2=0 


<=> 4cos 2 a + 2cosa-2- V2 =0<=> 


COS A = 




2 V 2 

<=> COS A =- 

\2. + 1 /. \ ^ 

COSA =-(loai) 


n 


x = — vk2n- 
4 


x = - — + k2n- 
4 


xe[0;3^1 9 7T 

— 1 —> a = —; a = — 
4 4 _ 

40 : 3*1 ^ x _ 


_ n 9n In Yin 

->r =—+—+ — = —, 

4 4 4 4 


Chon A. 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luong giác Nang Cao 


Cáu 30: So nghiém cúa phirong trinh eos 2 
A. 1. B. 2. 


( 

+ 4 eos 

( n 4 

XH- 

-X 

l 3 J 


16 J 


C. 3. 

Huóng dan giái 


= — thuoc [0;2/r] la? 

D. 4. 


Ta có eos 2 

^ n'' 

XH- 

= l-2sin 2 

^ n'' 

XH- 

= l-2cos 2 

^ n 4 

-X 


l 3 J 


l 3 J 


16 J 


Do dó phirong trinh <=> - 2cos J 

2 


( n 

+ 4 eos 

^ n 4 

-X 

v 6 J 


1 6 J 


<=> 



^ n ^ 

eos 

-X 


16 J 


( n \ 

eos 



v 6 J 


<=> eos 


= 2 ( loa ') 


n 
-x 

v6 j 


-1 = 0 
2 


^ 1 n n 

= — <=>-x = ± — \-k2n o 

2 6 3 


x = ~ — + k2n 

6 

n 

x = — \-k2ji 
2 




= — : x = - + klK- * 




Ta có x = ~— + k2n- 

6 6 2 2 

Vay có hai nghiém thóa man. 

Chon B. 

Cáu 31: Tóng các nghiem thuoc khoáng (0;2018) cua phu'ong trinh sin 4 + cos 4 ^ = 1 — 2sin je la: 


A. 207046/r. 
Chon B. 

Phirong trinh <=> 


B._ 206403;r . C. 20576 l;r. D. 204603tt . 

Huóng dan giái 


. 2 X 2 X 

sin —+ cos — 


_ . 2 X 2 X , _ . 

2sin —eos — = l-2sinx 


1.2 , „ • 1-2 


sinx =0 
sinx =4(V7V) 


<=> 1—sin - x = 1 - 2 sin x <=> — sin x - 2 sin x = 0 <» 

2 2 

2018 

0<x<2018<=>0<£x<2018<íí>0<fc<-=> k e {1,2,3,...,642} 


ox = h(l:e Z) 


n 


Vay tóng các nghiém can tim la: 

, . 642(642 + 1) 

S = n + 2n + 3/r + ... + 642;r = n (l + 2 + 3 + ... + 642) =--- -n = 206403/r 


Cáu 32: Phrrong trinh 3sin 3x + V3 eos 9x = 2 eos x + 4 sin 3 3x có so nghiém tren 

A. 2. B. 3. C. 4. 

Huóng dán giái: 

Chon D. 

Phrrang trinh <=> 3sin 3x - 4 sin 3 3x + y/3 eos 9x = 2 eos x 

1 s¡3 

<=> sin9x+ >/3 cos9x = 2cosx <=> —sin9x + —cos9x = 


( 0; f) 

D. 5. 


la: 


• ^ ' r\ ^ í\ 

<=> sin —sin9x + cos—cos9x = cosx <íi> eos 

6 6 


f 


n 


9x- 
v 6 


cosx 


= cosx 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 




„ TC j _ 

9x-= x + k2n 

6 

„ 71 . _ 

9x-= -x + k2n 

6 


<=> 


n , n 
x = - h/c — 

48 4 

n , n 

x = - h/c — 

60 5 


(k e Z) 


^ n ^ 



f 

0 

• — 


1 

’2 J 


- TH1: x = —— + k —. Chon £ = Í0;l} => x = i —; — \ c= 0;- 

48 4 ' 1 J [48 48 J 2; 

A 71 . Tí r i j TI 1 2/r 5jT 

- TH2: x = — + & —. Chon /c = i0;l;2[ =>x = <—;-; — 

60 5 ’ 11 [60 60 12 

( u ^ 

Vay phirong trinh có 5 nghiem thuoc 0; — 

V 2 j 

Cáu 33: Phuong trinh sin 2 3x - eos 2 4x = sin 2 5x - eos 2 6x khong phái lá phuong trinh he quá cúa 
phu’ong trinh nao sau dáy? 

A. sinx = 0. B. cosx = 0. C. sin9x = 0. D._cos2x = 0. 

Hirúng dán giái 

Chon D. 

Phirong trinh 

. 2 'i 2 , . 2 c 2 s- l-cos6x l + cos8x 1-coslOx l-cosl2x 

sin 3x-cos 4x = sin 5x-cos ox<^> -=- 

2 2 2 2 

<=>(cosl2x + cosl0x)-(cos8x + cos6x) = 0<=> 2cosllxcosx-cos7xcosx = 0 hong 

cosx = 0 

<=> 2eos x(eos 1 lx - eos 7x) = 0 <=> -4 eos x sin 9x sin 2x = 0 <=> 


sin 9x = 0 => eos 2x = 0 
sin 2x = 0 


phái lá phirong trinh he quá cúa phuong trinh da cho. 

= 1 + 2 sin x có bao nhiéu nghiem thuoc 



r 57t^ 


( 7^ 

sin 


-3 eos 

x - 


l 2 ) 


l 2 J 


f n A 

— ;3 n 
v 2 

A. 4. 


B._5 . C. 6. 

Hiróng dán giái 


D. 7. 


Chon B 

( 7T 3 ( 7l\ 

Phuong trinh <=> sin 2x-\ — +2 k -3cos x + — -4/t =l + 2sinx 
_v 2 

r 

= 1 + 2sinx <=> co52x + 3sinx = 1 + 2sinx 
l-2sin 2 x + 3sinx = 1 + 2sinx <» 2sin 2 x-sinx = 0 



f 7T ^ 

-3 eos 

( 7t 2 

<=> sin 

2x -\— 

XH - 


l 2 j 


l 2 J 


sin x = 0 

1 <=> 

sin x = — 


Má 


f n ^ 

— ;3 n 


x = kn 

x = ^ + k2n (ifceZ) 

x = — + k2n 
6 

„ í . 13^ 5 n \ln 

nen xeu;27r;-; —;- 

1 6 6 6 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lirong giác Nang Cao 


Váy phrrong trinh có 5 nghiém tren 


f n ^ 

— \in 
\ 2 y 


Cáu 35: Phirang trinh sin x + 4eos x = 2 + sin 2x có so nghiém tren (0; 2 n ) la: 
A. 0. b. 1 C._2. 

Hiróng dán giái 

Chon C. 

Phrrong trinh <s> sin x + 4eos x = 2 + 2 sin x eos x 
<=> sinx(l-2cosx)-2(l-2cosx) = 0 

<=>(sinx-2)(l-2cosx) = 0 

"sinx = 2 (VN) 




sinx-2 = 0 
l-2cosx = 0 




1 x = ± — + k27T,(k e7j) 

cosx = — 3 

2 


K 5 71 

Vay phrrong trinh có 2 nghiém tren (0; 2/r) la x = y va x = —. 


D. 4 



n 


Cáu 36: Phrrong trinh (2sin x +1) (4 eos 4x + 2 sin x) + 4 eos 3 x = 3 nhán các giá tri x = árceos m + k — 


(k e Z) lám nghiém thi giá tri m la: 

A. m = — . B. — . C. m = —— 

4 -'4 16 

Hiróng dán giái 

Chon B. 

Phrrong trinh <=> (2sin x+ l)(4cos4x + 2sinx) + 4^1- sin 2 x)-3 = 0 
<=> (2sin x +1) (4 eos 4x + 2 sin x) + (1 - 2 sin x) (1 + 2 sin x) = 0 
(2sinx + l)(4cos4x + l) = 0. 

x = ~ — + k2n 
6 


D. m = - - 


sin x = — 

2 

, 1 
cos4x = — 
4 


x = — + k2n 
6 

x = — arccost- —) + k — 

4 4 2 

x = - — arccost- —) + k — 
4 4 2 


{k € Z) 


16 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


1 

V ay 777 = — 
4 


Cáu 37: Phirong trinh 
A. O 


sin5x 


= 1 có so nghiém la: 

5 sin x 

_. B. 1 C. 2 

Hiróng dan giái 

Chon A 

Diéu kién: sin x ^ 0 <=> eos x^±\ 

Pt <=> sin 5x - 5 sin x = 0 <=> sin 5x - sin x - 4 sin x = 0 

2cos3x.sin2x-4sinx = 0 <=> 2cos3x.2sinxcosx-4sinx = 0 

'”sinx = 0(/) 


D. vó so 


<=> 4sinx(cos3xcosx-l) = 0<» 


^ (eos 2x + eos 4x) -1 = 0 


cos2x + 2cos° 2x-l-2 = 0<» 2cos 2 2x + cos2x-3 = 0<» 


eos 2x = 1 

eos 2 x = --(VN) 
2 


Vói eos2x = 1 1 - 2sin 2 x = 1 sin x = 0 (loai vi khóng TMDK) 

Vay phirong trinh da cho vó nghiém 
Cáu 38: Phirong trinh 3cot 2 x + 2^2 sin 2 x = (2 + 3V2)cos x có các nghiém dang 

K 
~2 


n 

x = a + k2n\x = /3 + k2K,k e Z,0 < a, ¡3 < — thi a.(3 báng: 


A. — 
“"12 


B. 


n 

12 


C. 


In 


12 

Hiróng dan giái 


D. 


n 

12 2 


Chon A 

Diéu kién: sin x ^ 0 <=> eos x ^ ±1 

Pt <=> 3cos 2 x + 2y¡2 sin 4 x = 2cosx.sin 2 x + 3>/2 cosx. sin 2 x 
<=> 3eos x(cos x - V2 sin 2 x) - 2sin 2 x(cos x - V2 sin 2 x) = 0 
<=> (eos x- V 2 sin 2 x)(3cosx- 2 sin 2 x) = 0 
V2 eos 2 x + eos x-V2= 0(1) 

2cos 2 x + 3cos x - 2 = 0(2) 


<=> 


(1)« 


0)« 


eos X = 


cosx = -V2 (VN) 


<=> x = ± — + k2n(k e Z) 


cosx = — 

2 

cosx = -2 (VN) 


o x = ±^- + k2x(k e Z) 


Vay a = —\B = —\a.p = — 
4 3 12 


Cáu 39: Phirong trinh 


1 


- + ■ 


1 


1 


A. — 
6 


eos x sin 2x sin 4x 

B. — 


có tóng các nghiém tren (0; k) la: 


c. — 

3 


D. n 


Hiróng dán giái 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luang giác Nang Cao 


ChonD 


Biéu kién: < 


Pt <=> 


1 


eos x * 0 
sin2x^0<=> « 
sin 4x 0 

1 


cosx ^ 0 
sin x * 0 <=> « 
eos 2x ^0 

1 


eos x ^ 0 
sin x * 0 <=> <¡ 

• + ^ 
sinx ^ ±- 


sinx ^ ±1 
sin x ^ 0 


sin xí± 




- H— 

cosx 2 sin x eos x 4sinxcosxcos2x 
<=> 2sinxcos2x + cos2x-l = 0 

<=> 2sinx(l-2sin 2 x) + l-2sin 2 x-l = 0 
<=> 2sin x(l-2sin 2 x-sinx) = 0 


sinx = 0(/) 

sinx = -l(/) 

<=> 

1 <=> 

l-2sin 2 x-sinx = 0 

sin x = — 


L 2 


K 

x = —b k 2n 
6 

X = —+ &27T 
6 


k e Z 


=>có 2 nghiém tren (0; ;r) la x=— va x= — 

6 6 

, ji 5 tt 

Vay tong các nghiém tren (0; n) la: — H-= n 

6 6 

^ ™ „ , sin2x + 2cosx-sinx-l „ „ , 

Cau 40: Phrrong trinh- ~¡= -= 0 co bao nhieu nghiém tren (0; 3n) ? 


A. 1 
ChonB 

Biéu kién: 


tan x + V3 

B. 2 


C. 3 

Hiróng dan giái 


D. 4 


■(*) 


eos x 0 
tan x ^ - >/3 

Pt <=> sin2x + cos2x-sinx-l = 0<» 2sinxcosx-sinx + 2cosx-l = 0 

n 

sinx = -l x = — 

<=> (2 eos x - l)(sin x +1) = 0 <=> 


sin x = -1 

1 <=> 


x =- vk2n 

2 


k e Z 


eos x = — , n , - 

x = ± —b k 2 tt 
3 

, . ' 7T 

Két hop diéu kién (*)=>Nghiém cúa phrrong trinh la x = — + k 2rc 

n In 

Vay có hai nghiém thuoc (0;3;r) la x = — va x = — 

n 

(l + sinx + cos2x)sin(xH—) ^ 

Cáu 41: Phrrong trinh-— = —¡= eos x có các nghiém dang 

1 + tanx V2 

.2 , ni 


x = a + k27r,x = /? + k2jz,a ^ ¡3\k &Z,-n <a,¡3 <n ^ a +¡3 


A. — 

36 


ChonC 


B. 


35;r 2 13^r 

36 18 

Hiróng dan giái 


D. 


lívr 

18 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


Diéu kién: 


cosx^O 
tan x ^ - 


!<*) 


(1 + sin x + eos 2x)\Í2 sin(x H—) 

Pt <S>-:-— = COS X 


sin x + eos x 


eos X 


(l + sinx + l-2sin 2 x)V2sin(xH—) 
o-^ = 1 

\¡2 sin(x + —) 

4 


2 + sin x - 2 sin x = 1 <=> 2 sin 2 x - sin x -1 = 0 <=> 


sin x = 1 
1 

sin x = — 
2 


Két hop diéu kién(*) ta có nghiém cúa pt la 


n , „ 

x - -bk27z: 

6 

x = ~ — + k2n 
6 


k e Z 


=>a +fi =— + 
Cáu 42: Phuong trinh 


2 nl n~ 25n 26 n 1 Yin 1 


36 36 36 18 

sin 4 2x + eos 4 2x 


tan 

tron lirong giác la: 
A. 2 

ChonB 


(n ^ 


^ n 3 

-X 

tan 

- Y X 

U J 


14 J 


= eos 4 x(l) có so diém biéu dién nghiém trén dirong 


B. 4 


C. 6 

Hiróng dan giái 


D. 8 


Diéu kién: < 


7Z\ 


sin(x H—) * 0 
4 


,n 


sin(- x) ^ 0 

4 




n „ 


COSÍX H-) ^ 0 

4 


,n 


cos(- x) ^ 0 

4 



(n ^ 


(n N 

tan 

-X 

tan 

—vx 


U J 


U J 


n , 

x ^- vkn 

4 

71 7 

x ^ — vkn 

4 

71 7 

x* —vkn 

4 

n 7 

x* - vkn 

4 

n 

tan-tan; 

4 



X LCUX -X X 


ianx 


= 1 


(*) <=> sin 4 2x + cos 4 2x = cos 4 4x <=> 1-—sin 2 4x = 1-sin 2 4x <=> sin 2 4x = 0 . 
V ’ 2 


<=> sin 4x = 0 2sin 2xcosx = 0<íí> 


sin 2x = 0 K 

o x = k — ueZ . 
cosx = 0(L) 2 v 


n 


Két hop diéu kién => nghiém cúa phuong trinh (1) la x = k — (k e Z) 
Vay so diém biéu dién can tim la 4. 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luong giác Nang Cao 


Luuy: Ó bái náy diéu kién bái toán có thé góp thánh x = ^ + k^-(k e Z) 


f 

x x 

sin — + eos — 

2 2 j 


Cáu 43: Phirong trinh 

lón nhát la b thi a+b la: 

A. n . 


+ y¡3 eos x = 2 có nghiém dirong nhó nhát la a va nghiém ám 


B. —. 

2 


ChonC 

( 


C. 

_ - '3 
Hiróng dan giái 


D. 

3 


x x 

sin — + eos — 
2 2 


+ y¡3 eos X = 2 

V ^ J 

X X i — 

<=> 1+2 sin — .eos — + V3 cosx = 2 
2 2 


<=> sin x + y¡3 eos x = 1 <=> sin 


f 1 

XH- 

3 


1 


n n 

xh — = — vk2n 
3 6 

n 5 n , _ 

x H— =- Y k2n 

3 6 


n 


x - - vk2n 

6 


n 


(ke Z) 


x = — Yk2n 
2 


r 71 r 71 

Nghiém dirong nhó nhát la —, nghiém ám lón nhát la- 

2 ’ 6 

n 


Váy a+b = —. 

Cáu 44: Phirong trinh cos 4 x + sin 4 x + eos 
nhát lien tiép la: 

B. -n. 


( 

x - 

sin 

^3x - — 1 

l 4 J 


l 4 J 


- — = 0 có tóng 2 nghiém ám lón 


A. -*L. 
2 


Chon D. 


eos 4 x + sin 4 x + cos 


<=>1-2 sin x.cos'x + 


( 


^ K ' 

x - 

.sin 

3x- 

l 4 J 


l 4 J 


C. 

2 

Hiróng dán giái 


. 1.0 

2 


D. 

2 



f 


sin 

+ sin 2x 


l 2 ) 



-1 = 0 
2 


<=> 2-sin 2 2x-cos4x + sin2x-3 = 0 

<=> 2-sin 2 2x-(l-2 sin 2 2x) + sin2x-3 = 0 

<=> sin 2 2x + sin 2x - 2 = 0 
sin2x = -2(v«) 
sin2x = l 


<=> 


<=> 2x = ^ + k2n ox = ^- + k(ieZ). 


TTA ’ . ^ ^ , x iv 3 /r 7 tc 5 tí 

Vay tong hai nghiém am Ion nhat la ——-— = . 

Cáu 45: Phirong trinh eos 2x-tan 2 x = C ° S — C ,° S —- có bao nhiéu nghiém tren [l;70l ? 

eos x 
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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


A. 32. 


Chon B. 


B. 33. 


n 


C. 34. 
Huáng dán giái 


D. 35. 


Diéu kién: eos x 0 <=> x ^ — Y kn\k e Z 

2 

PT: <=> eos 2x - tan 2 x = 1-cosx - (l + tan 2 x) 

cosx = -l 

<=>2cos 2 x + cosx-l = 0<=> i 

eos x = — 

L 2 

x = K-\-k2n 

n x = — + k — (k e Z) 

x = ±- + £2;r 3 3 V 7 

3 

Má x e [l;70] <=> 1 < y + k < 70 

3 1 , 105 1 

2tc 2 n 2 
=>fce{0;l;2;...;32} 

Vay PT có 33 nghiem tren [l; 70] 


n 


Cáu 46: Phirong trinh eos x + eos 3x + 2 eos 5x = 0 có các nghiem la x = — + kn va 


x = ± — are eos m + kn . Giá tri cüa m la: 
2 


A. m - 


í+v'n 


B. m = 


1±>/Í7 


C. m = 


±1+vry 


8 16 

Hu ó'ng dán giái 

Chon A. 

eos x + eos 3x + 2 eos 5x = 0 

<=> (cos5x+cosx) + (cos5x + cos3x) = 0 

<=> 2cos3x.cos2x + 2cos4x.cosx = 0 

<=> (4cos 3 x-3cosx)cos 2x + cos4x.cosx = 0 

<=> eos x (4 eos 2 x - 3eos x)eos 2x + eos 4xJ = 0 
<=> cosx[(2cos2x-l)cos2x + 2cos 2 2x-lJ = 0 
<=> cosx(4cos 2 2x-cos2x-l) = 0 
cosx = 0 

Í±y/V7 


D. m = 


+ 1 + Vl7 


16 


<=> 


eos 2x = ■ 


n 1 

x = — 1 -kn 
2 

1 1±VÍ7 

x = ± — árceos- + k2n 

2 8 


(teZ). 


Vay m = 


1±JÍ1 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Truímg THPT Nho Quan A 


Lugng giác Nang Cao 


Cáu 47: So diém biéu dién nghiém cüa phuong trinh sin 3.x: - sin x + sin 2.x = 0 tren dircrng tron lugng 
giác la: 

A. 2. B. 3. C._4 . D. 5. 

Hiróng dan giái 

Chon C. 

sin 3x - sin x + sin 2.x = 0 
« 2cos2x.sinx + 2sinx.cosx = 0 


^( 2 


O sinx 2eos' x + cosx 


- 1 )=° 


« 


sin x = 0 
cos.x = -1 « 

1 


cosx = — 
2 


x = kn 

x = n + k2n (ieZ) 
n 



Cáu 48: Phu'ong trinh sin 4 x + eos 

A. 1. B. 2. 


n 
x -\— 
4 


x = ±— \-k2ft 
3 

Váy có 4 diém biéu dién nghiém trén duong tron lugng giác. 

í \ 

- — có bao nghiéu nghiém trén ( 2n\ 3n ) ? 
4 

C. 3. D. 4. 

Hiróng dan giái 

Chon A. 

r r 


sin 4 x + cos 4 


<=> (l-eos 2.x) 7 + 


( n ^ 

1 

fl 

-eos 2x^| 

XH- 

= -« 



l 4 J 

4 

V 

2 J 


1 + cos 


2 


+ 


= 1 


1 + cos 


x + 


n 




V 


]_ 

4 


«(l-cos2x) + (l-sin2x)~ = 1 

« l-2cos2.x + cos 2 2x + l-2sin2x + sin 2 2x = 1 
« 3 - 2 eos 2.x - 2 sin 2 x = 1 

<=> sin 2x + eos 2.x = 1 <=> \Í2 sin 


f n' 

2x -\— 


C 71 ' 

2xh— 

= 1« sin 

l 4 J 


l 4 J 


. n 

= sin — 

4 


« 


x = kn 

k . (ksZ). 
x = — + kn 

4 


Váy phuong trinh có 1 nghiém thuóc ( 2n\ 3n ). 

Cáu 49: Tóng 2 nghiém ám lién tiép lón nhát cúa phuong trinh 4sin 3 x-sin x-cosx = 0 báng: 


5 n 
A. —. 
2 


Chon B. 

Truímg hap 1: eos x = 0 « sin 2 x = 1« 


5 n 5n 

B. -. C. -. 

2 4 

Hiróng dán giái 


D. -n. 


sin x = 1 
sin x = ~ 1 

Vói sin x = 1 « phuong trinh «3 = 0 (vó nghiém). 
Vói sin x = -1 => phuong trinh «5 = 0 (vó nghiém). 
Váy eos x = 0 khóng thóa man phuong trinh. 
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Lu’ong giác Náng Cao 


Tru'dmg hap 2: eos x + 0, chia 2 ve cho eos 2 x ta drrgc: 


Phrrang trinh <=> 4. 


sur x sin x 


1 


1 


eos 3 x eos* eos 2 * eos 2 .* 


= 0 


<=> 


<=> 4 tan 3 x- tan x(l + tan 2 x) - (l + tan 2 x) = 0 

<»> 3tan 3 x- tan 2 x- tanx-1 = 0 
tan x = 1 

3 tan 2 x + 2 tan x +1 = 0 (VN) 

<=> tan x = 1 <=> x = — + kn 

4 

3 JC 7 7T 

Vói k = -1 => x =-. Vói k = -2 => x =-. 

4 4 

Vay tóng 2 nghiem ám lón nhát la - . 

Cáu 50: Phirong trinh 1 + 3 tan x - 2 sin 2x có so diém biéu dién nghiem tren drrong tron lrrgng giác 
la: 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Hiróng dan giái 

Chon B. 

Biéukién: eos x + 0 <=> x ^ ^ + kn(k e Z). 

. sin x 

Phirong trinh <=>1 + 3-= 4 sin xeos x 

eos x 

<=>cosx + 3sinx = 4sinxcos 2 x (*) 

Den dáy ta tháy phrrang trinh (*) có cüng bac lé cao nhát la 3, ta chia 2 ve cho eos 3 x ^ 0 
(do diéu kién) 

(*) <=> ———b3tanx.——— = 4tanx 


eos x 

,3 ... , 4 .—2 


eos X 

<»> 3 tan 3 x+ tan 2 x- tanx +1 = 0 
<=> (tanx + l)(3tan 2 x-2tanx + l) = 0 

<=> tan x = -1 <=> x = - ^ + kn (k e Z) (TMDK) 

□ So diém biéu dién nghiem trén drrcmg tron lrrgng giác la 2 . 

3 

Cáu 51: Tir phirong trinh 1 + sin 3 x + cos 3 x =—sin 2x, ta tim dirge eos 


XH- 

4 


A. 1. 


B. -A C. A 

2 2 

Huó ng dán giái 

3 . 


có giá tri báng: 


Phrrang trinh <»> 1 + (sin x + eos x) (l - sin x eos x) = — sin 2x 


t 2 -l 


<=> 2 + (sin x + eos x) (2 - sin 2x) = 3 sin 2x. 

Bat t = sin x + eos x < t < \Í2 j- > sin x eos x = 

Phrrang trinh tra thánh 2 +1 (2 -r +l) = 3(r -1) 
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Lurmg giác Nang Cao 


<=> r + 3t - 3t - 5 = O <=> 


t = -1 

t = -l± V6 (loaí)' 

Vói í = -1, ta duoc sinx + cosx = -1 <=> sin 


x -\— 
4 


V 


1 

7T 


Má sin" 


f >0 

? 

í *0 


2 

í >0 

1 

í ^ 

XH- 

+ eos 

x -\— 

= 1— 

—»cos 

X H - 

= — <»cos 

X H- 

l 4 ) 


l 4 ) 



l 4 ) 

2 

l 4 J 


= + 




Chon D. 

Cáu 52: Các nghiem cüa phuong trinh tan x + cot x = 2 sin 2x + eos 2x la: 


A. 


n . n 
x = —\-k — 

4 2 

1 1 n 

x = — are coi — + k — 

2 2 2 


(fceZ). 


B. 


n , 

x = —v kn 
2 

1 1 , 

x = — are cot — + kn 

2 2 


(JteZ). 


7T , 7T 
X =-h k — 

4 2 

1 1 , n 

x = — arctan — + k — 

2 2 2 


(JkeZ). 


D. 


n , 7r 
x = —hk — 

4 2 

1 7T 

x = arctan — + k — 
4 2 


(JkeZ). 


Chon A. 

Diéu kién: 


Hiróng dan giái 


ísinx^O n ( 

¡ <=> x^ k — lk eZ . 

eos x 7* 0 2 v 


cin r COS T 

Phtrong trinh <=>-— H-— = 2 sin 2x + eos 2x 

eos x sin x 

sin 2 x + eos 2 x = 2 sin xeos x sin 2x + sin x eos xeos 2x 

.9 1 

<=>l = sin 2x + —sin2xcos2x (*)(dáy lá phtrong trinh bac 2) 

Chia 2 ve cho sin 2 2x^0 (do diéu kién) ta duge: 

Phuong trinh (*) <=> 


9 1 

<=> l + cot" 2x = 1 + — cot2x <z> 


1 , 1 

-— = 1 + —cot2x 
shr 2x 2 


cot 2x = 0 

„ 1 

cot 2x = — 
2 


n 


2x = —l- kn 
2 

2x = are cot — + kn 
2 


n , n 
x = — hk — 

4 2 

1 1 , 

x = —are cot —+ k 

2 2 2 


n 


(k e Z) (TMDK) 


Cáu 53: Phuong trinh 1 + sin x - eos x - sin 2x = 0 có bao nhiéu nghiem trén 

A. 1. B. 2. 

Chon C. 


71 ^ 


C. 3. 

Hu’óng dan giái 


? 

D. 4. 


Dát t = sin x - eos x 


= \¡2 sin 


( n \ 
x - 

4 


. Diéu kién: t ■ 


-V2;V2" 


t = sin x + cos x-2sinxcosx = l-sin2x =>sin2x = l-r. 
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Lu’ong giác Náng Cao 


Phrrong trinh <=>l+í-(l-í 9 ) = 0 <=> t 2 +1 = O<=> 
Vái t = O => V2sin 


t = O 
t = -1 


(TMDK) 


( n ^ 
x- 

4 


Vái t = -1 => V2sin 

( n \ 
x - 

= -1 V2 sin 

^ 7t3 

x - 


l 4j 


l 4 J 


= 0 <=> x-^ = kn o^: = ^+k(ieZ). 


1 

V2 


7i n , _ 
x -=- vkln 

4 4 

n 5 n , _ 

x-=- Ykl.71 

4 4 


x = k2;r 

,- 3 £ + * 2 * ( * eZ ) 

2 


0; 


7r 


có 2 nghiém thuóc 

Cáu 54: Phrrong trinh tan x + tan 
A. cot x = V3 . 

Chon D. 


la x = 0 va x = 


n 


í *0 

x + — 

+ tan 

í 2*3 

x-i - 

l 3 ) 


l 3 ) 


B. cot 3x = V3 . C. tan x = V3 . 

Hiróng dan giái 


= 3-\¡3 trrong drrang vái phu’ang trinh. 

D. tan3x = V3 


Diéu kién: < 


eos x * 0 


eos 


^ 7. 

XH- 

3 


*0 


eos 


X + - 


2 7T 


*0 


sinx 

pt <=>-+ 

cosx 


sinx 4sin2x 


sin (2x + 7i) 


sinx 


2 sin 2x 



( n ^ 


( 2 

eos X 

eos 

X H - 

eos 

x-\ - 



l 3 J 


l 3 J 



- = 3V3 - 


cos(2x + 7t) + cos 

sinx-2sinxcos2x-4sin2xcosx _ 


í n \ 


\ J y 


= 3V3 


cosx l-2cos2x ’ cosx(l-2cos2x) 

sin x - sin 3x + sin x - 2 sin 3x - 2 sin x . rr rr t . rr 

-= 3V3 <=> 3 tan 3x = 3 V3 <=> tan 3x = V3 


eos x - eos x - eos 3x 
Cáu 55: Phrrong trinh 2cot2x-3cot3x = tan2x có nghiém la: 

A. x = k — . B. x = kn . C. x = k2n. 

3 

Huóng dán giái 

Chon D. 

Diéu kién cüa phrrong trinh sin 2x 0, sin 3x ■£ 0, eos 2x^0 . 
Phrrong trinh trrong drrong 2cot 2x - tan 2x = 3 cot 3x 

f sin 2x^0 

„cos2x sin2x „cos3x 
<=> 2-= 3- <■ 


D.Vo nghiém. 


<=> 


sin 2x eos 2x sin 3x 

2cos 2 2x-sin 2 2x „cos3x l + 3cos4x „cos3x 


eos 2x^0 
sin 3x^0 


sin 2x.cos2x 


= 3- 


sin3x 


<í> 


sin 4x 


= 3- 


sin3x 
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Luang giác Nang Cao 


<=> sin3x + 3sin3xcos4x = 3cos3xsin4x cí> sin3x = 3sinx 

<=> 3sinx-4sin 3 x = 3sin x <=> sinx = O 
o x = kn (loaido sin 2x^0) 

Vay phuong trinh vo nghiem. 

4 X 

Cáu 56: Giái phuong trinh eos — = cos2 x ■ 


A. 


x = k3n 

71 

x = ± — \-k37t . 

4 

5 TI , - 

x = ± - 1 - k3n 

4 


B. 


x = kn 
, n , 

x = ±—vkn . 
4 

5n 

x = ± - vkn 

4 


C. 


x = k3n 

71 

x = ± — vk3n 
4 


D. 


x = k3n 

x = ± — + k3n 

4 


Hirúng dán giái 

ChonA 

4x o 4x l + cos2x . , 2r , _ 2x 

cos— = eos" x <=> cos— =-<=> 2cos 2.— = l + cos3.— 

3 3 2 3 3 


«2 


_ 2 2x 1 

2cos~-1 


2x 


2x 


2x 


2x 


2x 


•3 jLJi 3 jLA O a a 

= 1 + 4 eos-3 cos — <=> 4 eos-4 eos-3 cos — + 3 = 0 


<=> 


2x 

cos — = 1 
3 

2x y/3 

cos — = ± — 
3 2 


— = k2n 
3 

2x n 

— = ±— vk2n <=> 

3 6 

3 6 


x = k3n 

K 

x = ± —I- k 3n . 
4 

5 n , _ 

x = ± -1 -kin 

4 


eos 2x 

Cáu 57: Phuong trinh cos x + sin x =--— có nghiem la: 

l-sin2x 



x =- vk2n 

4 


K , _ 

x = — vk2n 

4 


3 n 

x =- vkn 

4 


A. 

n i 

x = —vkn 

8 

B. 

n i 

x = —vkn . 

2 

c._ 

K 

x =- vk2n. 

2 

D. 


x = k- 
2 


fei 

II 

K 

_i 


x = k2n 



5 n 

x =- vkn 

4 

3 n 

x = -1- kn . 

8 

x = k- 
4 


Chon C. 

DK sin 2x ^ 1 


Huóng dán giái 


cos 2x 

cos x + sin x = -:—— <=> cos x + sin x = 


eos" x-sin 2 x 


<=> cos x + sin x = 


<=> cos x + sin x = 


l-sin2x (sin x- cos x)~ 

(cos x - sin x ) (cos x + sin x ) 


(sin x- cos x) 
cos x + sin x 


sin x- cos x 


<=> (cosx + sinx) 


í 


1 


\ 


1 + - 

V sin x - cos x ) 


= 0 
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Lu’ong giác Náng Cao 


eos x + sin x = 0 
sin x-eos x = -1 


<=> 


V2sin 




sin 


n 

X 4- 

4 

n 
x - 

4 


= 0 

= -l 


n , 

x-l — = kn 
4 

x-^ = -^ + k2n[k eZ)<í> 

x-— = — + kl7T 

4 4 


n 


x = - vkn 

4 


= k2n (/ce Z)<=> 


3n . 

x = - vk2n 

2 


3 n 

x =- vkn 

4 

x = - ^ + k2n (/ce Z). 
x = k2n 


Cáu 58: Phirong trinh 2sin3x--— = 2cos3x4—-— có nghiém la: 

sin x eos x 


* 71 7 

A. x = —vkn . 
4 


Chon A 

DK sin 2x + 0 


B. x = — + kn. 
12 


3 n j 

L. x =- vkn. 

4 


,, 3 n 

D. x =- -vkn 

4 


Hiróng dan giái 


2sin3x--— = 2cos3x4—-— <=> 2(sin3x-cos3x) = —-—4—- 

sin x eos x 


<=> 2 
<^2 


(3sinx-4sin 3 x)-(4cos 3 x-3cosx) 


eos x sin x 
sin x + eos x 


3 ( 


e)-4(s 


sin x + eos x I - 41 sin 3 x + eos 3 x 


sin x eos x 
sin x + eos x 

sin x eos x 


<=> 2^3(sinx + cosx)-4( 


c)(s 


sin x + eos x 11 sin 2 x - sin x eos x + eos 2 x ] 


sinx + cosx 


sin x eos x 




2[3( 


sin x + eos x 


sinx + cosx 3-4 1-sinxcosx 


«2( 

<=> (sinx + cosx) 
<=> (sinx + cosx) 


)- + 

)[3-4(l 

6 - 8(1 


)( 1 - 


sinx + cosx 1-sin xcosx 


oj=— 


sin x + eos x 


sin xcosx 




sin x + eos x 


sin xcosx 


)' 


sin xcosx 

1 


-2 + 8sinxcosx- 


sin xcosx 

1 


= 0 


= 0 


<=> V2sin 


( n ^ 

X4- 

4y 


v 


sin xcosx 
-2sinxcosx + 8(sinxcosx)" -1 


= 0 


<=> sin 


6 

X 4- 

4 


\^2ún 2x- sin 2x - lj = 0 
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Lu-ffng giác Náng Cao 


<=> 




n , 

x H — = kn 

4 

^ 7 

X =-t-K7T 

4 

sin 

XH- =0 

l 4 J 

2x = — + k2n 

x = — l- kn 

sin 2x = 1 <=> 

2 (ifceZ)-» 

4 


1 

2x = - — + k2n 

x =- vkn 

sin 2x = — 

6 

12 


z 

2x = — + k2n 

L 6 

77T 

x =- vkn 

L 12 


(k e Z). Khóng có dáp án 


náo dúng. 

( n \ i --— 

Cáu 59: Phirong trinh 2sin 3x + — = VI + 8 sin 2x.cos 2 2x có nghiém la: 

4 ' 


n , 

x = —i- kn 

6 

B. 

71 7 

x =-1 - kn 

12 

c._ 

x = — + 2kn 

12 

D. 

57T , 

x =- 1 -kn 

L 6 


5^: , 

x =- vkn 

L 12 


x = - —+ 2 kn 

L 12 



n , 

x = - vkn 

24 

3n , 

x =- vkn 

24 


ChonC 


Hiróng dán giái 


2 sin 


-A 

4 y 


3x + — = Vi+ 8 sin 2x.cos^ 2x <=> 


sin 


f n A 

3x -\— 

4y 


r 


4 sin 2 


>0 

A 


3x + - 

4y 


= l + 8sin2x.cos 2 2x(*) 


í 


1—eos 


6x+ 


n 


1 + eos 4x 


(*)<=> 4---— = l + 8sin 2x 

w 2 2 

<=> 2(l + sin6x) = l + 4sin2x + 4sin2xcos4x 
2 + 2sin6x = l + 4sin2x + 2(sin6x-sin2x) 
<=> 2sin2x-l = 0 


• „ 1 

<íi> sin 2x = — <=> 
2 


2x = — + k2n 

6 

2x = — + k 2n 

6 

n 


(JteZ)' 


x = — + kn( 1) 

£ <* eZ ) 

x = — + k7c( 2) 

12 v ’ 


~ 71 

+ k chán thi (1) <=> x =-t- 2 nn => sin 

v ’ 12 


rr \\7Z 

+ k le thi (l) <=> x =- 1- ( 2/7 - 1) n =- 1- 2 nn 

\ ) 12 v ’ i? 


~ Stc 

+ k chán thi (2) <=> x =-1- 2 nn => sin 

v ’ 12 

^)7T 7 7T 

+ k le thi (2) <=> x = -—i- (2/? -1) n =-t- 2 nn => sin 

\ ) 12 v 7 12 


Í3x + ^ 

l 4 

117T 
12 

4 y 


= 1>0 


• sin 


4 


= -l<0 


= -l<0 

r 
V 


o 71 

3xh— 

4 


= 1>0 


Váy táp nghiém la 


x = — + 2 kn 
12 

X = - —+ 2£7z: 
12 
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Lu’ong giác Náng Cao 


Cáu 60: Phirong trinh: 4sin x.sin 


( n ' 


4 2 n 2 

XH- 

.sin 

XH- 

l 3 J 


l 3 J 


+ eos 3x = 1 có các nghiém la: 


n , 2 n 

n , 


x = —l - k — 

6 3 .. 

x = —v kn 

4 „ 

x = — + k2n 

° . B. 

, 2 n 
x = k — 

* C. 

x = k — 

Q 

II 

fe 

L 3 

L 3 



x = — + k2n 
2 

x = k — 

4 


Chon A. 

4sin xsin 

<=> 2 sin x 


( 


( 2n\ 

XH- 

.sin 

XH- 

l 3 J 


l 3 J 

(\ 

\ 


— + eos 2x 

+ cos3x 


y 



Hiróng dan giái 

f í 
eos 

V v 


-y j-cos(2x + ;r) 


+ cos3x = 1 <=> 2sinx 
+ eos 3x = 1 <=> sin x + sin 3x + sin (-x) + eos 3x = 1 


+ cos3x = l 


<=> sin 3x + eos 3x = 1 <=> V2 sin 


<=> sin 


' 3 x + C 

4 


. n 

- sin — <=> 

4 


! 3x+ n - 
4 y 


, 2 n 
x = k — 

3 

7i , 2 n 
x = —\-k — 
6 3 


= 1 


(jfceZ). 


Cáu 61: Giái phirong trinh 


A. x = k2n , x = — + k2n. 
2 


10 10 • 6 6 
sin x + cos x sin x + cos x 


4cos 2x + sin 2x 


B. x = 


kn 


C . x = — + kn . D. x = kn , x = — + k2n. 

2 2 

Huóng dan giái 

Chon B. 

Ta có 4cos 2 2x + sin 2 2x = 3cos 2 2x + l > 0, Vx e R. 


sin 10 x + cos 10 x sin 6 x + cos 6 x 


sin 10 x + cos 10 x 


sin x + cos x 


4cos 2x + sin 2x 


sin 10 x + eos 10 x (sin 2 x + cos‘ x 11 sin" x - sin' x.cos' x + eos" x 


0( s 


4 4(cos 2 x-sin 2 x) +4sin 2 x.cos 2 

) 


4 ( 


<» sin 10 x + cos 10 x = l (l). 


Ta có 
Do dó 

(!)«■ 


[sin 10 x<sin 2 x 

cos 10 x<cos 2 x 


eos 4 x - sin 2 x. eos 2 x + eos 4 x 


sin 10 x + eos 10 x < sin' x + eos 4 x = 1 


) 


| sin 10 x = sin 2 x 
eos 10 x = eos 2 X 


<=> 


sin 2 x = l 
sin 2 x = 0 
eos 2 x = 1 
eos 2 x = 0 


sin x = 0 kn 

<=> sin 2x = 0 <=> 2x = kn <=> x = —. 
cos 2 x = 0 2 
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Luang giác Nang Cao 


Cáu 62: Cho phirong trinh: sin x + 


sin3x + cos3x 
1 + 2sin2x 


3 + cos2x 


. Các nghiém cúa phirong trinh 


thuoc khoáng (0;2;r)lá: 


n 5 tc 
A. —,—. 
12 12 


B. . 

6 6 


K 5k 
4 4 

Hiróng dan giái 


D. . 

“"3 3 


Chon C. 

Biéu kién: l + 2sin2x + 0 
Phirang trinh tuang duang 5 


sin x + 2 sin x sin 2x + sin 3x + eos 3x 


<=> 5 


sin x + eos x - eos 3x + sin 3x + eos 3x 


<=> 5 


(1 + 2 sin 2x)cos 
1+ 2 sin 2x 


l + 2sin 2x 

\ 

= 3 + cos2x 


l + 2sin2x 

A 

= 3 + cos2x 

J 


- 3 +eos 2+ 


V 1 1 j 

<=> 5cosx = 3 + cos2x <=> 2cos 2 x-5cosx-2 = 0 


1 

eos x = — 

2 

eos x = 2 (/oai) 


n 


<=> x = ±—l -kn 
3 


Vi x g (0; 2n) => x = y, x = (thóa diéu kién). 

Cáu 63: Sú dung cóng thúc bien dói tóng thánh tích 

Phu’ong trinh 1 + eos x + eos 2x + eos 3x = 0 có so diém biéu dién tren vong tron lu’O’ng giác 
la: 

A. 2. B. 3. C. 4. D. 5. 

Huó'ng dan giái 

Chon D. 

Phuong trinh 1 + eos x+ eos 2x + eos 3x = 0 <» (eos 3x + eos x) + (l+ eos 2x) = 0 
<=> 2cos2xcosx + 2cos 2 x = 0 <=> 2cosx(cos2x+ cosx') = 0 


3x x 

<¿> Acosxcos — eos — = 0 <=> 
2 2 


cosx = 0 
3x 

eos — = 0 <=> 
2 

eos — = 0 
2 


n i 

x = — Y kn 
2 

3x n 

— = —l- kn <=> 
2 2 

x n , 

— = —vkn 
2 2 


n i 

x = —vkn 
2 

n , 2 n 
x- — Yk — 
3 3 


(JkeZ) 


Dirá váo diém biéu dién trén vong tron luorig giác 



Cáu 64: Sú dung cóng thúc bien dói tích thánh tóng 
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Lurpng giác Náng Cao 


Cho phuong trinh cosxcos5x = eos 2xeos 4x so diém biéu dién nghiém cúa phuong trinh 
tren diráng trón lu’orig giác la: 

A. 3. B. 4. C. 6. D. 8. 

Huúng dán giái 

Chon C. 

Phuong trinh eos xcos 5x = eos 2x eos 4x ^ [eos 6x + eos 4x] = ^ [eos 6x + eos 2x] 


<=> eos 4x = eos 2x <=> 


4x = 2x + kljz 
4x = -2x + k2n 


<=> 


x = kn 

n o x = k- = — (k£Z) 
x=k- 3 6 V ' 

3 


Váy so diém biéu dién nghiém la 6. 

Cáu 65: Su dung cong thúc nhán ba 

Cho phuong trinh eos 3x - 4 eos 2x + 3 eos x - 4 = 0 có bao nhiéu nghiém trén [0; 14] ? 

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6. 

Huúng dán giái 

Chon B. 

Phuong trinh <=> 4car 1 x-3cosx-4[2cas ,2 x-l) + 3cosx-4 = 0 


TC 

<=> 4 cos 3 x - 8 cos 2 x = 0 <=> cosx = 0ox = - + te(í:eZ) 

Má xe[0;14]^0<- + £;r< 14 «--<£< —--=>* e{0;l;2;3} 
2 2 n 2 

Váy phuong trinh có 4 nghiém thuoc [0; 14]. 

Cáu 66: Su dung cong thúc các cung có lien quan dác biet 


Phuong trinh sin 



f 5;0 


( 7^ 

sin 

2x-\ - 

-3 eos 

x - 


l 2 J 


l 2 J 


= 1 + 2 sin x có bao nhiéu nghiém thuoc 


n 


3 n 


v 2 

A. 4. 

Chon B. 

Phuong trinh <=> sin 


B. 5. C. 6. 

Huúng dán giái 


D. 7 


T 2 -”-! 



Y Ti) 

XH- 


+ 2 n 

-3 eos 

-4 K 

Ll 2 J 



l 2 ) 



= 1+ 2sinx 

= 1 + 2sinx <=> cos2x + 3sinx = 1 + 2sinx 
<=> l-2sin 2 x + 3sinx = 1 + 2sinx <=> 2sin 2 x-sinx = 0 



( n 3 

-3 eos 


sin 

2x -\— 

x-í — 


l 2 J 


l 2 J 


Má 


sin x = 0 

1 <=> 
sin x = — 

2 


f n 3 

— ;3 n 


x = kn 


x = ^r + k2n (fceZ) 

57T , „ 

x =- vk2n 

6 

„ [ 137T 5;r 177T 

nen x&<n\2n\ -; —;- 

1 6 6 6 
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Lu'cmg giác Nang Cao 


Váy phrrong trinh có 5 nghiém tren 

Cáu 67: Su dung cóng thúc ha bác cao 

Cho các phirang trinh sau: 

17 

íl) sin 8 x + cos^x = — eos 2 2x 
{ ’ 16 

■ 8 , 8 17 

2 sin x+cos x- — 

V ’ 32 


f n ^ 

— ;3 n 
\ 2 y 


( 3 ) 


sin x+cos x = 


97 

128 


(4) sin 8 2x + eos 8 2x = — 

V ’ 8 

Phirang trinh khong tircmg dirang vói mot trong các phirang trinh con lai la: 

A. (1). B. (2). C. (3). D. (4). 

Hu ó'ng dan giái 

Chon C. 

Ta có 


• 8 8 / . 2 \ 4 / 2 \ 4 (l-cos2xX ( l + cos2xX 1/ 4o , 2- . \ 

sin x + cos x = ^sin xj + (cos xj --- J +|^--- J = — 2x + 6cos~2x + lj 

1 17 1 

Giái (l) : — (cc«' 4 2x + 6co,s' 2 2x + lj = — eos 2 2x <=> 2cos 4 2x-5cos 2 2x + 2 = 0 <=> eos 2 2x = — 
v > s V / o 


1 17 1 

Giái (2): — (cos 4 2x + 6cos 2 2x + l) = — <=> 4cos 4 2x + 24cos 2 2x-13 = 0 <=> cos z 2x = — 
v / 8 v / xo 1 


32 

97 


-<=> 2co5 4 2jc-12co5 2 2jc- — = 0 <=> eos 2 2x = — 

128 8 


Giái (3): — (cos 4 2x + 6cos 2 2x + [) 

w 8 V ’ 128 8 4 

Giái (4): — (cos 4 4x + 6cos 2 4x + lj = — <=> 2cos 4 4x + 12co,r4x = 0 <=> eos 2 4x = 0 


2 J 

<=>( 2cos z 2x-l) = 0 <=> eos 2 2x = —. 

Váy phrrong trinh (3) khong tirong dirang vói các phirong trinh con lai. 

Cáu 68: Biéu dién tóng cüa các dai Iliong khong ám 

Phirong trinh eos 2x - eos 6x + 4(^3 sin x - 4 sin 3 x+\)~ 0 có phrrong trinh tirong dirang lá: 

A. cosx = 0. B. sin3x + l = 0. 

C. cosx(sin3x + l) = 0. D._sinx-1 = 0. 

Huóng dan giái 

Chon D. 

Phrrong trinh<=> 2cos 2 x-l-(l-2sin 2 3x) + 4(sin3x + l) = 0. 

<=> 2cos 2 x+ 2sin 2 3x + 4sin3x + 2 = 0 
eos 2 x+ 2(sin3x + l)~ =0 


<=>■ 


[ eos x = 0 
I sin3x + l = 0 


sin x = 1 

<=><¡ sinx = -l <=> sinx = l<íí> sinx-l = 0. 

-4sin 3 x + sin3x + l = 0 

Cáu 69: Dat an phu - cóng thúc nhán ha 
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Lu’ong giác Náng Cao 



^3 n 

xl 

1 . 

( n 

3x^1 

sin 

— 

— 

= —sin 

— + — 


lio 

2j 

2 

UO 



Phirong trinh sin 


9 n M 9 n 

A. —. B. —. 

“■ 5 15 


có tóng các nghiém tren [0; 2/r] la: 


C. 


107T 


D. 


107T 


Hiróng dan giái 


Chon A. 

_ „ 3n x x 3 n 3x 9 n „ 

Dát t = -=>- =- 1=> — =-3 1 

10 2 2 10 2 10 


> Phirong trinh sin t = ^ sin 


A 


n 9n . 
— +- 3 1 

10 10 y 


1 


1 


<=> siní = — sin(;r-3í) <=> sinf = — sin(3í) 


2sinf = 3sint-4sin 3 t <íí> sinf(l-4sin t) = 0 


<=> 


sint = 0 


2 1 <=> 

sin t = — 


t = kn{k e Z) 

„ 1 <=> 
eos 2 t = — 

2 


t = kn 

n (k e Z) 
t = ±— + kn 
6 


<=> 


x = -k2n=> x = e [0; 2/r] 

\Ak ,. 14/r r . ■, 

x =- k2n =^> x =-e 0; 2n 

15 15 L J 

An . _ An _ n 

x =- k2n => x = — e [0; 2n\ 


15 


15 


TT/> A „ r „ i , „ , lv 3n \An \An 9n 

Vay tong cae nghiem tren [0; 2n J cua phirang trinh la: — + + -j-y = — 

Cáu 70: Dát Caí phu khóng hoán toan 


Phirang trinh sin 






X 

- sin" — (sin x+3) + sin x + 2 = 0 có các nghiem la: 


n 


A. x = k2x\k e7j. . B. x = kn\k eZ. . C._x = (2k + \)n\k e Z.D. x = k — \k e Z.. 


Hiróng dan giái 


Chon C. 


Dát t = sin 2 => t e [0; l], Vx e M. 


t = 1 (1) 

t = sin x +2(2) 


Phirong trinh tirong dirong t 2 - (sin x + 3) t+ sin x + 2 = 0 <=> 

+ Vói 

y 1 _COS X 

t = 1 <=> sin 2 — = 1 <=>--—— = 1 <=> cosx = -1 <=> x = n + k2n <=> x = (2k+l);r,(k e Z) 


+ Vói t = sin x + 2 <=> sin" — = sin x + 2 

2 


sin" — < 1 
2 


sin 2 — = sinx + 2 <=> < 
2 


sin" — = 1 

2 <=> 

sin x + 2 = 1 


[cosx = -1 
sinx = -l 


(vó nghiém) 


sin x + 2 > 1 

Két luán: Váy nghiém cüa phirong trinh la x = (2k+ \)n, (keZ). 
Nhán xét: 
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Lu-ffng giác Náng Cao 


+ Vói phrrong trinh náy hoán toan có thé giái báng phrrong pháp drra vé dang tích 
A = 0 


A.B = 0 <=> 


B = 0 


+ Vói phrrong trinh sin 1 — = sin x + 2 (2) có thé giái cách khác nhir sau: 

1 — eos X 

(2) <=>--—- = sin x + 2 <=> 2 sin x + eos x = -3 , phrrong trinh náy vó nghiém do 

2 2 +l 2 <(-3) 2 . 

Cáu71: Phu'Ong pháp ¿tánh giá 

Vói phrrong trinh 3cos4x+(cos2x-sinx)~ -1 (*) thi: 

A. _tréndoan [0; 2 tt ] phrrong trinh có 1 nghiém. 

B. trén doan [0; 2 tt ] phrrong trinh có 2 nghiém 

C. trén doan [0; 2 tt ] phrrong trinh có 3 nghiém. 

D. trén doan [0; 2 tt ] phrrong trinh có 4nghiém. 

Hiróng dán giái 

Chon A. 

Ta có 3cos4x<3 

(cos2x-sinx)“ = |cos2x-sinx|~ < (|cos2jr| + |sin.x:|) 2 < 2 2 

=> (cos2x-sinx)~ < 4 3cos4x + (cos2x-sinx)" < 7 
Phrrong trinh (*) xáy ra 


Í3cos4x = 3 




(cos2x-sinx)" = 4 


<=> 


ícos4x = l 
[cos2x-sinx = 2(1) 
ícos4x = l 

[ eos 2x - sin x = -2(2) 


<=> 


eos 4x = 1 
cos2x = l (I) 
sinx = -l 
eos 4x = 1 
cos2x = -l (II) 
sin x = 1 


+ Giái (I): ' 

(vó nghiém) 
+ Giái (II): 


2cos 2 2x-l = 1 

eos 2 2x = 1 

cos2x = l 

l-2sin 2 x = l 

cos2x = l <=> • 

eos 2x = 1 <^< 

i ^ 


sin x = -1 

i 

sinx = -1 

sinx = -1 

sin x = 1 1 


sin x = 0 
sin x = 1 


eos 2 2x = 1 

cos2x = -l 

cos2x = -l <=> < 


i 

sin x = 1 

sin x = 1 | 


l-2sin x = -1 
sin x = 1 


K 


<=> sinx = 1 x = — + k2n(k e Z) 


Váy phrrong trinh ban dáu có 1 nghiém thuóc [0;2 /t] . 

Chú y: Có thé giái phrrong trinh náy báng cách drra vé phrrong trinh bác 4 vói sinx sé trr 
nhién hon. Tuy nhién vói vi du náy tói muón minh hoa thém cho các ban mot phrrong pháp 
giái khác dé linh hoat khi lám bái. 

Cáu 72: Phwcmg pháp hám so 


File Word lien he: 0978064165 - Email: danevietdons.baceiane.vn@sinail.com 
Facebook: https://www.facebook. com/dongpay 


Trang 55 
















ST&BS: Th.S Dang Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


Phirong trinh V sin x 


Vsin 2 x + 1 = \¡2 


sin 


f „ \ 

n 

-x 

4 


+ Veos 2 x + 1 (*) có tóng các nghiém trong 


khoáng 
A. 0. 


ó 

0;- 


v 


la: 


■y 


B. —. 

2 


C. - 

~-4 


D. —. 

3 


Hiróng dan giái 

Chon C. 

Phirong trinh <+ Vsin 2 x + 1 = - sinx+ eos x + Veos 2 x + 1 
<=> Vsin 2 x + 1 + sinx = eos x +Veos 2 x + 1 (1) 

Xéthámsó f(t) = Vt 2 +1 + t tren (0;l). 

Vói Víj,í 2 e (0;l) va f, + ta xét biéu thúc 

f(ti)~f(t 2 ) _T¡r[+\ + t x -yftj+l-t 2 _ 


t 2 —t 2 
'l '2 


h ^2 




t 2 


(V r i 2 + V Í 2 2 + l)(/i ~h) r ‘ 


t 2 -í 2 

‘1 í 2 


- + 1 > 0 . 


(V f l 2 +1 + V Í 2 2 +1 )( í l ^2 ) 

Suy ra hám so f(t) dong bien tren (0;l) _ Suy ra phirong trinh (1) tuuongw dirong 


/(sinx) = /(eos x) <=> sinx = eos x<=>tanx = l<=>x = ^- + kn , (/ e Z) 


Váy phirong trinh (*) có 1 nghiém thuoc 


y n \ 


n 

14 4' 


V ¿ J 

Mot so phirong trinh lirong giác dirá ve dang tích 

Cáu 73: Phirong trinh 1 + eos x + sin x + eos 2x + sin 2x = 0 có các nghiém dang 

x, = a + k2n,x 2 =b + k2n,x 2 = c + k2n,x 4 =d + k2n . Vói 0 <a,b,c,d < 2ti thi 
a + b + c + d la: 


A. 0. 


B. —. 

2 


C.* 

4 


9 n 

D. —. 

2 


Hiróng dan giái 

Chon D. 

Phirong trinh <=> 1 + sin 2x + eos x + sin x + eos 2 x - sin 2 x = 0 

(eos x + sinx)“ + (eos x + sin x) + (eos x + sin x) ( eos x - sin x) = 0 
o (eosx+sinx)(cosx + sinx + l + cosx- sinx) = 0 


<=> 


eos x +sinx = 0 


2cosx + l = 0 


<=> 


V2sin 


x + - 


K 


= 0 


<=> 


eos X = — 
2 


n , 

x = —+kn 
4 


2n 

x = i —— + k 2 k 
3 


(k e Z) 


Nghiém tren biéu dién tren duong tron luong giác ta viét lai các nghiém phuong trinh la 


3 n . . In , . 2n , _ 4n , . , , 2>n In 2n 4n 9 t> 

x =- vk2n vx =- vk2n vx =- vk2n vx =- vk2n => a + b + c + d =-1-1-1-= — 

4 4 3 3 44332 
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Luon g giác Nang Cao 


Cáu 74: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa a dé phrrong trinh eos 3 2x - eos 2 2 x-a sin 2 x - 0 có 


nghiém x < 

A. 0. 
Chon B. 


C 7j;2 

0; b 

V 


B..1 C. 2 

Hiróng dán giái 


* _ l-cos2x _ 

- -= 0 


D. 3. 


Phrrong trinh <=> eos 2x -eos" 2 x-a 


2eos 3 2x-2cos 2 2x + a eos 2x - a =0 <=> (eos2x-l)(2eos 2 2x-a) = 0 <=> 


eos 2x = 1(1) 

eos 2 2x = - —(2) 
2 


-Giái (1) => 2x = k2n <=> x — kn(k e Z), các nghiém náy khóng thuoc 
-Giái (2) có x 

Suy ra phirong trinh (2) có nghiém thuoc 


ó ^ 3 

° ; ó 

v 6 j 


( 7 Z ^ 
0;- 

=> 2x e 

( 

0 

7 l\ 

* - 

l 6 ) 


1 

5 3 J 


— < eos 2x < 1 => — < eos 2 2x < 1 
2 4 


ó #3 

° ; ó 

V 


1 -a 1 

<=> — < — < 1 <=> -2 <a< —. 

4 2 2 


Váy có 1 giá tri nguyén cúa a la -1. 

Cáu 75: Phrrong trinh sin 2x + 2 eos x = eos 2x - sin x lá phrrong trinh hé quá cúa phirong trinh: 

1 


A. sin(x-—) = — 
4 2 

1 


B. sin 2x = 0 


C. sin x + eos x = ■ 


D. 


sinx + cosx = 


4~2 


Hiróng dán giái 

Chon C 

pt<» 2sinxcosx + 2cosx = -2sinx 2 -sinx + 1 

sinx = -1 

<=> (sin x +1)(2 eos x + 2 sin x -1) = 0 <=> 


1 


eos x + sin x = — 

2 

f f f ? 11 fe 

Cáu 76: Giá sú k lá so thrrc lón nhát sao cho bát dáng thúc —,— <—r + \ -- dúng vói Vxe (0; —) 

sin" x x n 2 


. Khi dó giá tri cúa k lá 

A. 5 B. 2 


1 1 , k 

<^ + l- k<7T 


■ 2 2 

sin x x 


7T 


C.4 

Hiróng dán giái: 
1 - + ( 


D. 6 


yx 2 sin 2 x J 


2 1 1 

<=> k < n'.f{x) vói f (x) = ——-— + 1. 

x sin x 


Xét hám so /(x) tren 
Báng bién thién: 


( 71 

, „ „ s 2 2 eos x „ v , 

3 ;r3 

0;- 

, ta co / (x) = —---— < 0 Vx e 

o\ — 

V ^ _ 

x sin x 

l 7.) 
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Lu’ong giác Náng Cao 



Tú báng bien thién suy ra k < n~.f(x) Vx e | 0; — 


n 


<=> k < 4. 


Cáu 77: Có bao nhiéu giá tri cúa a trong [0;2/r] dé ba phán tír cüa S = {sin a, sin 2a, sin 3a] trüng 
vói ba phán tír cúa T = {cosGi,cos2cr,cos3cií} . 

A. 1 B. 2 C. 3 D..4 

Hiróng dan giái: 


Ta có: sin a + sin 2a + sin 3a =cos a + eos 2a + eos 3a . 


<=>(2cosa + l)sin2a = (2cosa+l)cos2a <=> 


cosa = -- 


2 <=> 


tan 2a = 1 

Khi sin 2a = eos 2a thi ta có thé chia các tnróng hop sau: 


2 71 

a = ± — + k2n 
3 

n kn 
a = — + — 

8 2 


+) 


sin a = cosa 
sin 3a = eos 3a 


sin a = eos 3a => 3a = ± 


+) 


n i 

a = —vkn 
4 

n kn 
a = — + — 
12 3 

k 7T ^ 

-a 

2 


(Loai) 


+ kln 


. . n kn 

sin 3a = eos a a = — + — 

8 2 


Chon D. 
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Lu-ffng giác Náng Cao 


PHlTONG TRINH LÜ0NG GIÁC CHITA THAM SÓ 


Cáu 78: Tim tát cá các giá tri thrrc cüa tham so m dé phrrong trinh tan x + m cot x = 8 có nghiém. 
A. m> 16. B. m< 16. C. m> 16. D. m< 16. 

Hiróng dán giái 


m 


Phrrong trinh tan x + m cot x = 8 tan x H-= 8 <=> tan x - 8 tan x + m = 0 . 

tan x 

Dé phu'üng trinh da cho có nghiém khi va chí khi A' = (- 4)’ - m>0<=> m < 16 . 

Chon D. 

Cáu 79: Bién dói phrrong trinh eos 3x - sin x = V3 (eos x - sin 3x) vé dang sin (ax + b) = sin (ex + d) 


vái b , d thuoc khoáng 


n _ n 
2 ’ 2 


. Tính b + d . 


n 


n 


C. b + d = --. 

3 


D. b + d = 


A.b + d = —. B. b + d = 

12 4 

Hiróng dán giái 

Phrrong trinh <íí> V3 sin 3x + eos 3x = sin x + V3 eos x 

v/3 . . 1 . 

<íí>—sin3x +—eos 3 

2 2 

TC 7T TC 

Suyra b + d = - + - = ~. 

6 3 2 

Chon D. 

Cáu 80: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham so m thuoc doan [-10; 10] dé phrrong trinh 


n 


1 . V3 

r 

n'' 


í ^ 

—sinxH-cosx<=> sin 

3x + 

— 

- sin 

X H - 

2 2 


6 ) 


l 3 J 


sin 
A. 21. 


( 

x - 

- \Í3 eos 

^ n 2 

x- 

l 3 J 


l 3 J 


= 2 m vo nghiém. 
B. 20. 


C. 18. 
Hiróng dán giái 


Phrrong trinh vó nghiém <» l 2 + (->¡3 j < ( 2 / 77 ) 4 m 2 - 4 > 0 «■ 

-»m g {-10;-9;-8;...;-2;2;...;8;9;10}->■ có 18 giá tri. 


D. 9. 

Z77 < -1 
777 > 1 


me[-10;10] 

Chon C. 

Cáu 81: Tim tát cá các giá tri thrrc cüa tham so m dé phirong trinh eos x + sin x = \Í2 (m 2 +1) vó 
nghiém. 

A. 777 e(-oo;-l)u(l;+oo). B. 777 e [- 1 ;l]. C. m e (-oo;+oo) 

D. m e(-co;0)u(0;+co). 

Huóng dán giái 

Phrrong trinh vó nghiém <z> l 2 +1 2 < 4l ( m 2 +1 j 

<=> m 4 + 2777 2 >0om 2 (ni 1 + 2) > 0 <=> m 2 > 0 <=> m ^ 0. 

Chon D. 

Cáu 82: Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so m thuoc doan [-10; 10] dé phrrong trinh 
(m +1) sin x - m eos x = l-m có nghiém. 

A. 21. B. 20. C. 18. D. 11. 

Huóng dán giái 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


Phrrong trinh có nghiém ++ (in +1) + m 2 > (l - m ) <¿>rn + 4m > O 

-+777 g {-10;-9;-8;...;-4;0;l;2;...;8;9;10}->■ có 18 giátri. 


777 > O 
777 < -4 


me Z 


me[-10;10] 

Chon C. 

Cáu 83: Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so m thuoc doan [-2018; 2018] dé phrrong trinh 
(777 + I) sin 2 x - sin 2x + eos 2x = 0 có nghiém. 

A. 4037. B. 4036. C. 2019. D. 2020. 

Hiróng dán giái 

1 — COS 

Phu’ong trinh <=> {ni +1)--— : — sin 2x + eos 2x = 0 

<=> -2 sin 2x + (l - 777) eos 2x = -m -1. 

Phrrong trinh có nghiém <=> (-2)" + (1 - 777 )“ > (-777 -1)' <=> 4/7/ < 4 <=> 777 < 1 
..[-Sg»»] > m S {-2018;-2017;...;0;l}-> có 2020 giátri. 

Chon D. 

Cáu 84: Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa a dé phrrong trinh eos 3 2x - eos 2 2x - a sin 2 x = 0 có 


ó ^-3 


nghiém re 0; : 

v o y 

A. 0. B._l. 

Chon B. 

l-cos2x .. 

Phrrong trinh <=> cos~ 2x - eos 2x-a -= 0 


C. 2 

Hiróng dán giái 


D. 3 


<=> 2 eos 3 2x - 2 eos 2 2x + a eos 2x - a = 0 <=> (eos 2x -1) (2 eos 2 2x - a ) = 0 <=> 


eos 2x = 1(1) 


a 


eos 2x = —(2) 
2 


-Giái (1) => 2x = k2n <=> x — knik. e Z), các nghiém náy khóng thuoc 
-Giái (2) có a: 


f 

0 ;- 


v u / 



( n'] 


f 

7Ü^\ 

x e 

0;— 

=> 2x e 

0 

• — 


l 6 J 



’3 J 


— < eos 2x < 1 => — < eos 2 2x < 1 
2 4 


Suy ra phrrong trinh (2) có nghiém thuoc 
Vayeó 1 giá tri nguyén cüa ala -1. 


ó 7Z- 3 

° ; 6 

V O J 


1 -a 1 

<=> - < — < 1 <=> -2 < a < —. 
4 2 2 


Cáu 85: Giá tri cüa m dé phrrong trinh cos2x - ( 2m + 1) eos x+m + l = 0 có nghiém trén 


n _ 3 n 
2 ’ 2 


la 


me[a;b) thi a+b la: 

A. 0. B^-l. 

Chon B. 


C. 1. 

Huóng dán giái 


D. 2. 


COS 2x — (2/77 + l)cOS X + 777 + 1 = 0 <£=> 2COS 2 x-(2777 + l)cOS X + 777 = 0 <=> 


1 

COS X = — 
2 

COS X = 777 
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ST&BS: Th.S Dang Viét Dóng Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luon g giác Nang Cao 


x i 


n _ 3n 
2 ’ 2 


| ^ 7T 3 7 Z ^ 

eos x e [-1;0) => cosx = — khóng có nghiem thóa man 


2 ' 2 


Phrrong trinh có nghiem tren 

,6 .. __ 6 


n _ 3 n 
2 ’ 2 


<íí>-l<m<0=>a + ¿> = l. 


Cáu 86: Phirang trinh s ^ n x + eos x + 3sin x eosx m + 2-0 C( j nghiem khi thi tíeh a -b 

báng: 


A. — 
4 


B. -. 

2 


c.”. 

- 16 


D.1Í. 

4 


Hiróng dan giái 

Chon C. 

sin 6 x + eos 6 x + 3 sin x.cos x - m + 2 = 0 

3 3 

<=>1 — sin 2 2x +— sin2x-m + 2 = 0 (*) 

4 2 

4 m = -3sin 2 2x + 6sin 2x + 12 

Dat t = sin 2x, t e [-1; l]. Xét f(t) = -3 1 2 + 6t + 12 tren [—1;l]. 


1 

t 1 -1 

1 

/(<) 

— 

^- * 15 

1 3 



3 15 

Suy ra (*) có nghiem <» 3 < 4 m < 15 <» — < m < — . 

Váy ab = —. 

16 


Cáu 87: phirong trinh m sin x + (m + l)cosx = ■ 

dé phrrong trinh có nghiem la: 

A. 9. B. 8. 


m 


cosx 


So các giá tri nguyén drrong cüa m nhó han 10 


D. 7 


_ C. 10. 

Hiró’ng dán giái 

Chon A 

+) Diéu kién: eos x + 0 

Khi dó, phrrong trinh trrang dirang vói 

TYl / 2 \ 2 

<=> mtanx + m + 1 - mi 1 + tan' xl ++ mtan x-m tan x-1 = 0 


m tan x + m +1 = 


cos° x 


Nhán xét: Vói m = 0 thi phrrong trinh vó nghiem. 
Nén phrrong trinh có nghiem kh va chí khi A > 0 <=> 


m > 0 
m < -4 


Vi 0 < m < 10 nén m e {1,2, ...9}. Váy có 9 giá tri. 

Cáu 88: Phrrong trinh sin4x = tanx c ó nghiem dang x = k7: v á x = ±mas:ccosn + k 7 r (k e Z) thi 
m + n báng: 

-1-V3 


a V3 

A. m + n = -. 

2 


Chon A. 


,, V3 „ — 1 + -\¡3 

B. m + n - -. C. m + n =- 

2 2 

Hiróng dán giái 


D. m + n = ■ 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


' TC 

Diéu kién: eos x^0<¿> x = — vkn\k eZ 

2 

Phirong trinh <=> sin 4xcos x = sin x 
<=> 2 sin 2x. eos 2 x. eos x - sin x = 0 
<=> 4sinxcos 2 xcos2x-sinx = 0 
<=> (4cos 2 xcos2x-l)sinx = 0 


O 


sin x = 0 

2cos 2 2x + 2 eos 2x -1 = 0 



sin x = 0 
eos 2x = 

eos 2x = 


-1 + V3 
2 

-1-V3 


(™) 


x = kn 

^1 -1 + V3 , ( fceZ ) 

x = ± — árceos-+ kn 

2 2 

1 -1 + V3 V3 

=> m + n = — H-=- 

2 2 2 

Cáu 89: Tim tát cá các giá tri thu'c cüa tham so m dé phu’ong trinh eos 2x -(2m +1) eos x + m + \- 0 

f n 3 7r^ 


có nghiém tren khoáng 
A. -1< m < 0. 


v 2 2 , 

B. -1 < m < 0 . C. -1 < m < 0 . 

Hiráng dán giái. 


D. -1 <m< — 
2 


Phirong trinh <» 2eos 2 x - (2m +1) eos x + m = 0 


1 

eos X = — 
2 . 

eos x = m 



Nhán tháy phu’ong trinh eos x = ~ khóng có nghiém trén khoáng 


n _ 3n 
2 ’ 2 


(Hinh ve). Do 


dó yéu cáu bái toán <=> eos x = m có nghiém thuóc khoáng 


n _ 3 n 
2 ’ 2 


<=> -1 < m < 0 . 


Chon B. 

Cáu 90: Biét ráng khi m = m 0 thi phirong trinh 2sin 2 x - (5 m + 1) sin x + 2 m 2 + 2 m - 0 có dúng 5 


nghiém phán biét thuóc khoáng 


f n ^ 

- —;3 n 
2 


Ménh dé náo sau dáy lá dúng? 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luimg giác Nang Cao 


A. m = -3. 


B. m = ■ 


C. m 0 e 


'3.7' 

J’To 


D. m n 


Hiróng dan giái 

Dat í = sin x (-1 < f < l). 

Phuxmg trinh tro thánh 2t 2 -(5m + l) + 2m 2 +2m = 0. (*) 



3 2 
5’ _ 5 


Yéu cáu bái toán tirang dirong vái: 

• TH1: Phirang trinh (*) có mot nghiem t ] =-l (có mot nghiem x) va mot nghiem 
0 < t 2 < 1 (có bón nghiem x ) (Hinh 1). 


✓ Do t. =-l- 


c 2 

->t 2 = — = —m —m 
a 


* Thay t l =- 1 váo phu’ang trinh (*) , ta dirgc 


m = -3- >t 2 = -6 í (0;l)(loaÍ) 


m = - - 


1 


2 = ^ e (0;l)(thoá) 

• TH2: Phircmg trinh (*) có mot nghiem t [ = 1 (có hai nghiem x) va mot nghiem 
-1 < t 2 < 0 (có ba nghiem x) (Hinh 2). 

✓ DO íj = 1- >t 2 = — = m~ + 777 . 


>/ Thay r, = 1 váo phirong trinh (*), ta dirgc 


777 = 1- > t 2 = 2 £ (—1;0](loai) 

1 3 

777 = —- ^ (- 1 ; 0 ] (loai) 


Váy 777 = — thóa man yéu cáu bái toán. Do 777 = - ^ e 


f 3 2 a 

’5’ _ 5y 


Chon D. 


Chú y: Ta có thé su* dung cách tim nghiem t theo m roi cho t thóa man ycbt 

Cáu 91: Tim tát cá các giá tri thu'c cúa tham so m dé phirong trinh 

2cos 2 3x + (3-2777)cos3x + 7?7-2 = 0 có dúng 3 nghiém thuóc khoáng . 

V 6 3J 

A. -1 < 777 < 1. B. 1 < 777 <2. C. 1 < 777 <2. D. 1 < 777 < 2. 

Hiróng dán giái 

Dat r = cosx (-1 < t < l). Phirong trinh tro thánh 2r 2 + (3 - 2/77) t + m -2 = 0. 

1 

Ta có A = (2/77 - 5)". Suy ra phirong trinh có hai nghiem 


t,=- 

2 


t 2 = m - 2 
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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 



. Do dó 


, 1 ( TI Ti'' 

Ta tháy úng vói mót nghiém t 1 =— thi cho ta hai nghiém x thuóc khoáng-; — 

2 ‘ ' l 6 3j 

yéu cáu bái toán -1 <t 2 <0<=>-l<m-2<0<=>l<m<2. 

Chon B. 

Cách 2. Yéu cáu bái toán tuong duon vóiphuong trinh 2r + (3- 2 m)t + m-2-0 có hai 

P< 0 

nghiém t v t 2 thóa man -1 < t 2 < 0 < t x < 1 <=> <! a.f (l) > 0 . 

«•/(-I) >0 

Chú y: Ta có thé su dung cách tim nghiém t theo m roi cho t thóa man ycbt 

Cáu 92: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham so m dé phuong trinh 
sin x eos x - sin x - eos x + m = 0 có nghiém? 

A. 1 . B. 2. C. 3. D. 4. 

Huóng dan giái 


Bát r = sinx + cosx [-42 <t <\[2^ ->sinxcosx = 


t 2 -1 


Phuong trinh tro thánh 


í 2 -l 


—t + m = 0 <=> -2 m = t 2 — 2t — \ [t — Vj = -2m + 2 . 


Do - 4¡2 <t< 42 - >- 42 -\<t-\< V2-1-^0<(t-l) 2 <3 + 2V2 . 

1 + 2a/2 

Váy dé phuong trinh có nghiém <=> 0 < -2 m + 2 < 3 + 2 V 2 o-< m < 1 


meZ 


■>m e {—1;0; 1}. 

Chon C. 

Cáu 93: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa m dé phuong trinh: sin 2x + 42 sin 


nghiém. 
A. 3. 


Chon B. 

sin 2x + V2 sin 

v ^ J 

Dát t = sin x - cosx = 42 sin 


B. 4. C. 5. 

Huóng dán giái 


í n \ 
x - 

4 


- m = 0 <=> sin 2x + sin x - cosx -m = 0 


C n ^ 

x - 

v 4 j 

2 


- 42-42 


, Vx 1 


t = 1-2sin xcosx => sin 2x = \-t 


í n ^ 

XH- 

v 4 j 


m = 0 có 


D. 6 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Truemg THPT Nho Quan A 


Luang giác Nang Cao 


Ta di tim m dé phirang trinh 1 - 1 2 + 1 - m = O có nghiém t e 
<=>1 -t 2 +t = m có nghiém t e -V2;V2 
Xét = l — t + 1 trén —y/2.',y¡2 




t 

S - -J2 

2 

m 

5 

-l—j2 + 


Suy ra-1-V2 </(f)< ^-,Ví e -V2;V2j 

Vay phirang trinh da cho có nghiém m = f ( t ) có nghiém trén -V2; y¡2 

5 


<=> m e 


4 


ma 


á m e Z => m e {—2;—1; 0; 1} 


Vay có 4 giá tri m thóa man. 

Cáu 94: Phu'üng trinh cos 3 x + sin 3 x - eos2x có tóng nghiém ám lón nhát va nghiém dirong nhó nhát 
la: 


71 


B. 


5;r 


In 


2 

Chon A. 

eos 3 x + sin 3 v = eos 2x <=> ( 


D. 


71 


Hiróng dan giái 

c)(c 


eos x + sin x) (eos 2 x - eos x sin x + sin 9 x) = eos 2 x - sin 2 x 


<=> (cosx + sinx)(l-cosxsinx) = (cosx+ sin x) (eos x-sin x) 
cosx + sinx = 0 (1) 

l-cosxsinx = cosx-sinx (2) 


é 7 

X H- 

V 4y 


Giái (l) <=> V 2 sin 
Giái (2):l-cosxsinx + sinx + cosx = 0 


= 0ox = -^ + b (ieZ) 


Dát t = sin x - cosx = V 2 sin 


f n \ 

x - 


'-y¡2\y¡2 


, Vx 1 


r = 1-2sin xcosx => sin2x = 1-r 
1-r 2 

(2) => 1- — + t = 0ot 2 +2t + l = 0ot = -l 


V2 


sin 


( n ^ 

= -!«■ 

x- 

l 4J 



x = k27t 

„ (keZ) 
x =— + k27t v 
2 
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ST&BS: Th.S Dáng Viéí Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


Váy nghiém cúa phrrong trinh la 


x = - — + k 2n 
4 

x = k2n 

x = — + k27t 
2 

Biéu dién nghiém náy tren vong trón lrrorig giác 


(ifceZ) 



, 7T r 3 K 

ta suy ra nghiém lón nhát la x l = - — va nghiém bé nhát la x 2 = — 


n 


Vay x l +x 2 = ~. 

Cáu 95: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham so m thuoc doan [-10; 10] dé phu’ong trinh 
llsin 2 x + (m-2)sin2x + 3cos 2 x = 2 có nghiém? 

A. 16. B. 21. C. 15. D. 6. 

Huó’ng dan giái 

Phu'ong trinh 9 sin 2 x + (m - 2) sin 2x + eos 2 x = 0 

_ l-cos2.r , . _ l + cos2.r - , . _ 

<=> 9.- \-[m-2)sm2x-\ -= 0<» (777 -2) sin 2x-4cos2x =-5. 


Phrrong trinh có nghiém <=> (m - 2)” +16 > 25 <=> (777 - 2) 2 >9^ 


m > 5 
m < -1 


me Z 


-*77/ e {—10; —9;—1;5; 6;.; 10}- > có 16 giá tri nguyén. 


me[-10;10] 

Chon A. 

Cáu 96: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham so m thuoc dé phirong trinh 
sin 2 x - 2(777 -1) sin xcos x- (777 -l)cos 2 x - m có nghiém? 

A. 2. B. 1. C. 0. D.Vósó. 

Huó’ng dán giái 

Phrrong trinh <=> (l- 777)sin 2 x-2(7?7-l)sinxcosx-(2777-l)cos 2 .t = 0 

<=> (I-777). --- (777 -l)sin 2x-(2777 -1).---= 0 

•t> 2(777-l)sin 2x + 777 eos 2x = 2-3m. 

Phrrong trinh có nghiém 4(777 -1)' + 77 ? 2 > (2 - 377?)" <=> 477? 2 - 4777 < 0 <=> 0 < 777 < 1 
— — —>777 £ (O; 1}- > có 2 giá tri nguyén. 

Chon A. 

Cáu 97: Tim diéu kién dé phrrong trinh a s ^ n + sin .reos.*+ ¿> eos ^ = 0 V( yi a ^ 0 n ghiém. 

4b 


A. a > 4b . 


B. a < -4b . 


4b 

C. — <1. 
a 

Huó’ng dán giái 


D. 


< 1 . 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Luang giác Nang Cao 


Phirang trinh a tan 2 x + a tan x + b = O . 

Phu’ang trinh có nghiem <=> A - a 1 - 4a b > 0 <=> a (a - 4b ] > 0 

<^a(4b-a)<0o ^ b ü <0<^ — < 1 . 

a a 

Chon C. 

Cáu 98: Tim tát cá các giá tri cüa tham so m dé phu’ang trinh 2sin 2 x + msin 2.x = 2 m vo nghiem. 


A. 0 < m < 


B. m< 0, m > —. 

3 


C. 0 < m < 


D. m < —, m > 0. 
3 


Hiráng dan giái 


1 — eos 2 jc 

Phrrong trinh 2.-- + m sin 2.x = 2 m <=> m sin 2.x - eos 2.x = 2 m - 1. 


Phirong trinh vo nghiem <=> nr +1 < (2 m - 1) 2 <=> 3 m 2 - 4 m > 0 <íí> 


m < 0 

4- 
m > — 
3 


Chon B. 

Cáu 99: Có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham so m thuoc doan [-3;3] dé phrrong trinh 
(m 2 + 2^cos 2 x- 2msin 2x +1 = 0 có nghiem. 

A. 3. B. 7 . C. 6 . D. 4 . 

Hirúng dan giái 

™ v , / 7 l + cos2x: _ . _ , 

Phrrong tnnh <t>\m +2j. ---2 m sin 2x +1 = 0 

<=> 4msin 2x-[m 2 + 2jcos2x: = m 2 +4 . 

Phrrong trinh có nghiem <=> 16 m 1 + (m 2 + 2) > [m 2 + 4) <ü> 12 m 1 > 12 <=> m 2 > 1 <=> \m\ > 1 


meZ 


->me{-3;-2;-l;l;2;3}->■ có 6 giá tri nguyén. 


me[-3;3] 

Chon C. 

Cáu 100: Dé phrrong trinh sin 6 x + cos 6 .x = a I sin 2.x I có nghiem, diéu kién thích hop cho tham so a la: 


A. 0<r?< —. B. — <a< —. C ,a< — . D.a> ^ 

8 8 


8 8 8 4 “'4 

Hiróng dán giái 

Chon D. 

sin 6 x + eos 6 x = a I sin 2* l<=> (sin 2 x + cos 2 v) -3 sin 2 veos 2 v(sin 2 v + cos 2 x) = a I sin 2 jv I 

3 i o 

<=> 1 — sin 2 2.x - a I sin 2x 1= 0 <=> 3 sin 2 2x + 4a I sin 2x I -4 = 0 

4 

Bat |sin2.x| = t[t e [0;l]). Khi dó ta có phrrong trinh3r +4?-4 = 0(l) 

Phrrong trinh da cho có nghiem khi phrrong trinh (l) có nghiem 
A' = 4a 1 +12 > 0 


t e [0; l] <=> 


/(0) = -l<0 


f (l) = 4a -1 > 0 

Cáu 101: Cho phrrong trinh: sin .xcos .x -sin v - eos x + m = 0 , trong dó m la tham so thrrc. Dé phrrong 
trinh có nghiem, các giá tri thích hop cüa m la:. 
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ST&BS: Th.S Dáng Viét Dong Tru’dng THPT Nho Quan A 


Lu’ong giác Náng Cao 


A. -2 < m < - — - V2 . B. — — — V 2 < m < 1. C. 1 < m < — + \Í2 . D. —- + V 2 < m < 1 
22 2 2 


Chon D. 

Dát sinx + cosx = í(|t|< V2j: 


Huóng dan giái 

t 2 -1 


sin x eos -x = 


. Khi dó ta có phirong trinh 


t 2 -1 


— t + m = 0 f — 2t + 2m — 1 = 0 (*) 


Phirong trinh da cho có nghiém khi phirang trinh (*) có nghiém 
A' = 2-2m > 0 


-yf2-,y¡2 


-V2 < - = 1 < V2 

2 


<=> i 


m < 1 


1 ,— <=>—— +\¡2 <m<l. 

m> -bv2 2 

2 


/ V 2 j = 1 + 2 V 2 + 2/77 > 0 

/(V2) = l-2V2 + 2m>0 

Cáu 102: Cho phirong trinh: 4(sin 4 x + eos 4 x)-8(sin 6 x + cos 6 x)-4sin 2 4x = m trong dó m la tham 
so. Dé phirong trinh la vó nghiém, thi các giá tri thích hop cüa m la: 


A. /77 < -4 hay m > 0 . B. — < m < -1 . 
' 2 

7/7 < -2 hay m > 0 . 


C. -2 < 777 <-. 

2 


D. 


Huó’ng dan giái 


Chon A 

Ta có: 


2 J 

sin 4 x + cos 4 x = (sin 2 x +eos 2 x) - 2sin 2 xcos 2 x = 1 — sin 2 2x 


sin 6 x + cos 6 x = (sin 2 x + cos 2 x) -3sin 2 xcos 2 x(sin 2 x + cos 2 x) = 1- — sin 2 2x 


Phirong trinh da cho tro thánh 


1 • 2 . 


1-sin 2x 

2 


■8 


1- —sin 2 2x I —16sin 2 2xcos 2 2x = m 

\ 4 J 

<=> 4sin 2 2x-16sin 2 2x(l-sin 2 2x)-4 = m 
lósin 4 2x-12sin 2 2x-4-/77 = 0 

Dát sin 2 2x = t [t e [0; l]). Khi dó phirong trinh tro thánh 16r -12í - 777 - 4 = 0 (*) 
(*) vó nghiém khi vá chi khi: 

THI: A' = 100 + 16/77 < 0 <=> m < — — . 


ÍA' = 100 + 16/77 > 0 

TH2: . <íí> 

1/ (0) / (1) = 777(777 + 4) >0 


25 

-< 777 < -4 

4 

777 > 0 


Váy các giá tri can tim m < -4 hay m > 0 . Khóng có dáp án dúng. 
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■ 6 6 

sin x + eos x ' ’ 

Cáu 103: Cho phirong trinh: -—-— = 2m. tan 2x, trong dó m lá tham so. Dé phirong trinh có 

eos" x-sin" x 

nghiém, các giá tri thích hop cúa m lá: 

A. 777 < — — hay m> — . B. 777 < - — hay m > —. C. 777 < - — hay m> — . D. 777 < -1 hay m > 1 
8 ' 8 — " 8 8 2 2 


ChonB 

DK: eos 2x^0 


sin 6 x +eos 6 x 
eos 2 x-sin 2 x 


= 2777 . tan 2x <=> 


Hiró’ng dán giái 

(sin 2 x + cos 2 x) -3sin 2 xcos 2 x(sin 2 x + cos 2 x ] 


eos 2x 


= 2777 tan 2x 


1 3 . 2 0 

1 — sin 2x ^ 

o —--= 2m tan 2x o 1—sin 2 2x = 2m sin 2x <í5> 3sin 2 2x + 8777 sin 2x - 4 = 0. 

eos 2x 4 

Bát sin 2 x = t(t e (-1; l)) .Khi dó phirong trinh tro thánh: 3 1 2 + 8mt - 4 = 0(*) 

Phirong trinh da cho có nghiém khi phirong trinh(*) có nghiém t e (-l;l) 


TH1: (*)có 1 nghiém 


t e (-l;l) o / (1) / (-1) < 0 o. (8777 -I) (-8777-I) < 0 o 


777 > 


777 < - - 


TH2: (*)có 2 nghiémíe (-!;!)<=> 


A' = I 6777 2 +12 > 0 
/(l) = 8/77-1 >0 
/(-l) = -8777 -l>0^) m< -g 


, S 4/77 , 

- 1 < —=- <1 

2 3 


1 

777 > — 
8 


1 


(wv). 


3 3 

-< 777 < — 

4 4 


1 4 tan x ? r 

Cáu 104: Cho phirong trinh — eos 4x H--— = 777 . Dé phirong trinh vó nghiém, các giá tri cüa tham so m 

2 1 + tan'x 


phái thóa man diéu kién:. 

A. —— < 777 < 0. 

2 

5, 3 

777 <- hay 777 > — . 

2 ' 2 


B. 0 < 777 < 1 


C. 1 < 777 < —. 

2 


D. 


Hiró'ng dán giái 


Chon D. 

BK: eos x * 0. 

1 . 4 tan x 

— eos 4x H--— 

2 l + tan"x 


1 . 4tanx 1 . . . 

= 777 <=> — eos 4x H-;— = 777 <» — eos 4x + 4 sin x eos x = m 

2 1 2 

eos 2 X 

<=> ^-(l-2sin 2 2x) + 2sin2x = m <=> sin 2 2x-2sin 2x + 777 = 0 

Dát sin 2x = t [t e [-1;l]). Khi dó phrrong trinh tro thánh: t 2 - 2t + m - ^ = 0(*) 
Phirong trinh (*) vó nghiém: 
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TH1: A' = — - w<0<=>m> —. 
2 2 


TH2: 


A' > 0 



/(-1)/W = 

( 5\ 

( 3^ 

til + — 

l 2) 

m — 

l 2) 


>0 


<=> < 


.3 

m < — 

2 

5 5 

m < — <=> m < —. 
2 2 

3 

m > — 

2 


Cáu 105: Dé phirong trính: 4 sin 
phái thóa diéu kién: 

A. —1< a < 1. 


( 


^ K 2 

x -\— 

.eos 

x - 

l 3 J 


l 6 J 


= a 2 + V3 sin 2x - eos 2x có nghiém, tham so 


B._ -2< a <2. 

Hiróng dan giái 


. 1 1 

C. — <a< — . 
2 2 


D. -3 < a < 3 . 


Chon B. 

Phu'ong trinh tu'ong dirong 2 



' Ti'' 

. n 

2 r\ 


sin 

2xh— 

+ sin — 

= a" + 2sin 

2x- 


l 6 ) 

2_ 


l 6 J 


<¿>2 

<=> 2 



' n ^ 

sin 

2xh— 


l 6 J 


r n ^ 

sin 

2xh— 


l 6 J 


+ 1 


-sin 


= a 2 +2 sin 

^ 2x- — \ 


l 6 J 


2x- 


n 


V 


2 r\ 

= a -2 


A _ . 7T 2 r\ 

<=> 4.cos2xsin — -a -2 

6 


<=> eos 2x = 


Dé phirong trinheó nghiém thi -1 < 


2 

a -2 


< 1 <=> -2 < a < 2. 


Cáu 106: Dé phirong trinh 
A. I a l> 1. 


sin 2 x + a° - 2 


l-tan 2 x cos2x 

B. I a l> 2. 

Hiróng dán giái 

Chon D. 

Diéu kién cúa phirong trinh eos x ^ 0, eos 2x ^ 0, tan 2 x ^ 1 

2 

a -2 


có nghiém, tham so a phái thóa man diéu kién: 
C. I a l> 3 . D. lal > \,a ^ +V3 . 


Phirong trinh tirong dirong - 


a 


sin x 


eos 2 x eos 2 x 


-tan x 


1- 


sin 2 x 
eos 2 x 




sin 2 x a 2 -2 

-2 ^- 2~ 

eos x eos" X 


1-tan 2 x 


1- 


sin 2 x 


eos' x 


<t=> a° = tan 2 x + (a 2 - 2)(1 + tan 2 x) <í=> (a 2 -1) tan 2 x = 2 

• Néu a 2 -1 < 0 <=>l a l< 1 => (1) vó nghiém. 

'ii 2 2 2 i i /— 

• Néu \a\ > 1: (1) <=> tan x = —-. Phu’ong trinh có nghiém khi ——- ^ 1 <» \a\ ^ V3 . 


2 1 
a -1 


-1 


Váy phirong trinh da cho có nghiém khi |a| > 1 ,a ^ +\Í3 
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Cáu 107: Tim m dé phirang trinh (eos x +1) (eos 2x - m eos x) = /«sin x có dúng 2 nghiém 


0;— 

3 J 


A. -!<///<!. 


B. 0 < m < 


C. — 1< m < - 


1 


D. — <m< 1. 
2 


Hiróng dan giái 

Chon C. 

Ta có (cosx + l)(cos2x-mcosx) = msin 2 x 

(cosx + l)(cos 2x-///cosx) = m (l - eos x)(l +cosx) 


<=> 


cosx = -l 


<=> 


cosx = -1 
eos 2x = m 


eos 2x - m eos x = m — m eos x 
Vói eos x = -l<í=>x = 7z- + kln : khong có nghiém x e 


0;^ 

3 . 


Vói eos 2x = m eos x = 


m +1 


Tren 


0 ;— 

3 


phirong trinh eos x = a có duy nhát 1 nghiém vói a > 


-¥ 


Do dó, YCBT <=> 


m > -1 


-1 m +1 

— <J - <1 

2 V 2 


zl<-P±1<1 

2 V 2 


m > -1 


m +1 < 1 < ^ 


m > -1 


m < - 

2 


1 <»- 1 < m < —. 


Cáu 108: Tim m dé phirong trinh cos2x - (2 m - 1)cosx - m +1 = 0 có dúng 2 nghiém x e 

L 2 2J 

A. —1 < m< 0 . B. 0<m<l. C. 0< m< 1 . D. -l<m<l. 

Huóng dan giái 

Chon B 


cos2x - (2/77 -1) cosx - m +1 = 0 (l) <=> 2 cos 2 x - (2 m -l) cosx - m = 0 <=> 


1 

cosx = — 

2 . 


eos x = m 


Vi x G 


2 2 J 


nén 0 < cosx < 1. Do dó cosx = -— (loai). 

2 


n n 
L 2 ’ 2. 


Váy dé phuong trinh (1) có dúng 2 nghiém x 

0 < cosx < 1 <=> 0 < m < 1. 

Cáu 109: Tim m dé phrrong trinh 2sin x + m eos x = 1 - m có nghiém x 
A. -3 < m < 1. 


khi va chí khi 


n _ n 
2 ’ 2 


B. -2 < m < 6 . C. 1 < m < 3 

Huóng dán giái 


D. -1 < m < 3 . 


Chon D 

X 

Dat t = tan —, de x e 
2 


n _ n 
2 ’ 2 


thi t e [-!;!]. 
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2 1 l — t 

pt 2-- + m -- = 1-/77 4t + 777 - mí 1 =l-m + (l-m)t 2 <=> t 2 -4t + 1 = 2/77 

1 + t 2 1 + t 2 V ’ 

Váydé yéu cáu bái toán xáy ra thi /(í) = r-4f+ 1 tren [—1;l] 

Tacó / '(7) = 2t-4;f '(r) = 0 <=> t - 2 


t 

-1 1 

fV) 

- 

/(O 

6 


Váy dé yéu cáu bái toán xáy ra thi -2 < 2 m <6<^>-í<m<3 
Cáu 110: Có bao nhiéu so nguyén m dé phrroTig trinh 777 + sin (777 + sin3x) = sin(3sin x) + 4sin 3 x có 
nghiém thirc? 


A. 9 


B. 5 


D. 8 


C. 4 

Hiróng dan giái 

Ta có /77 + sin3x + sin(/77 + sin3x) = sin(3sinx) +4sin 3 x + sin3x 

<=> (777 + sin 3x) + sin (777 + sin 3x) = (3 sin x) + sin (3 sin x) 777 + sin 3x = 3 sin x : 

. Chon A. 

Cáu 111: Cho phu'O’ng trinh: (eos x +1) (eos 2x - in eos x) = m sin 2 x. Phu'ong trinh có dúng hai nghiém 


777 = 4 sin x 


thuoc doan 


0 ;— 

3 


khi: 


A. 777 > — 1. B. 777 >—1. C. -1< 777 <1. 

Hiróng dán giái 

Ta có (eos x +1) (eos 2x - m eos x) = m sin 2 x 


D. 


1< 7 77 <-. 

2 


<=> (cOSX + 1)(cOs2x-777COSx) + 777 (cOSX + 1)(cOSX-1) = 0 <=> 
Vi x 


cosx = -l (l) 
COS 2x = 777 (2) 


0 ;— 

3 


1 2 71 

— < cos x < 1 nén (l) khóng có nghiém trén 0; 


. Xét 


/(x) = cos2x, xe 


0 ;— 

3 
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Yéu cáu cüa bái toán tro thánh tim các giá tri thrrc cúa tham so m dé (2) có hai nghiém 


thrrc phán biét tren 
tren 


0 ;— 

3 


. Tír báng bien thién ta tháy (2) có hai nghiém thrrc phán biét 


0;^ 

3 


1 


khi va chí khi -1 < m < - — . Tir dó ta chon drroc dáp án dúng lá 


D. 


, , , 3 sin 2 jc + eos 2 jc 

Cáu 112: Tim tát cá các giá tri cúa m dé bát phirong trinh —---r—-— < m +1 dúng vói moi 


A. m > 


3V5 


B. m > 


3y¡5 + 9 


sin2x + 4 eos 9 x + 1 

n ^ v/65-9 
C. m >- 


D. m > 


Vó5-9 


Ta có: y = — 


3sin2x + cos2x 


Hirúng dan giái 

3sin2x + cos2x 


sin2x + 4cos“ x + 1 sin2x + 2cos2x + 3 ■ 

3sin 2x + eos2r 

Va sin 2x + 2cos 2x + 3 > 0; Vx e IR. xét phrrong trinh y =----— : — <=> 

sin2x + 2cos2x + 3 

(sin2x + 2cos2x + 3)_y = 3 sin 2x + eos 2x <=> (y-3)sin 2x + (2y-l)cos2x = -3y 
Phrrong trinh trén có nghiém nén (y-3) 2 + (2y-l) 2 > (-3y) 2 <=>5y 2 -10y + 10>9y 2 


Cí> -4y 2 -lOy+ 10 > 0 <=> 

—5 + Vó5 ... 

-. Chon D. 


—5 — Vó5 —5 + \¡65 c .. .' , 1V 

-< y <-. Suy ra gia tn Ion nhat cua y la 


Cáu 113: So các giá tri nguyén cúa m dé phrrong trinh (cosx + l)(4cos2x-mcosx) = msin 2 x có 

2 je 

dúng 2 nghiém x e 0; — lá: 

A. 3 B. 0 


C.2 
Hiróng dán giái 

Ta có: (cosx + l)(4cos2x-mcosx) = msin 2 x 
<=> (cosx + l)(4.cos2x-mcosx) = m(l-cos 2 xj 
<=> (cosx + l)(4.cos2x-mcosx) = m(l + cosx)(l-cosx) 
•G> (cosx + l)(4.cos2x-mcosx-m(l-cosx)) = 0 


D. 1 


<=>(cosx + l)(4.cos2x-m) = 0 


eos x +1 = 0 
4cos2x-m = 0 


<=> 


x = n + kln 


m 

eos 2x = — 

4 


Chon C. 

Cáu 114: Goi a,b lá các so nguyén thóa man (l + tanl°)(l + tan2°)---(l + tan43°) = 2 a .(l + tanú 0 ) 
dóng thoi a,b e [0;90]. Tính P = a + bl 

A. 22 B. 46 C. 27 D. 44 


Vi 1 + tan x = 1 + 


sinx 




cosx 


sin 


Hiróng dán giái 

(x + 45 0 )^ 


cosx 
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Do dó P = u 2 ) .^5-5 
1 > cosí 


43 sin46° sin47°...sin88° 




1 0 a oO 

1 cos2 ...cos43 

Chon A. 

Cáu 115: Tim m etc phuang trinh ( rn +1) c o s x + ( m -1) sin x = 2m + 3 có hai nghiem x¡ , x 2 thóa man 


Fl-^2 = —• 


n 

y 


A. m = 2 + V3 B. m = 2—yf3 C. m = 2±y¡3 

Huáng dán giái 

\ 9 \ 9 . 9 — f) — -»/O 0 

Phuang trinh có nghiem (m +1)“ + (m - I) > (2 m + 3)' c=>- 


< m < 


D._Khóng ton tai m 

-6 + s ¡22 


C) 


m +1 m — 1 . 2 m + 3 

P 1 <=> .- ^=cosx + , - = sinx = 

V2m 2 +2 v2m 2 +2 

cos(x + a) = eos 13 o 


y¡2 m 2 + 2 


x = p + a + k x 2n " m + 1 „ 2m + 3 

voi cosa = , -;cos/? = . 

x = p-a+k 2 2n V2m 2 +2 V2m 2 + 2 


O Néu x,;x 2 cüng thuóc mót ho nghiem => x, -x 2 = k2K (loai) 

□ Néu x,; x 2 cüng thuóc hai ho nghiem =í> x x = ¡3 + a + k x 2n\x 2 = ¡3 - a + k 2 2n 

Do dó |xj -x 2 | = y <=> |2a + (fcj ~k 2 ) 2tt | = y 
<=>cos|2a + (k, -k 2 )2;r| = cos-^-<=> cos2a =^- 


1 


1 


f 


<»2cos a-l = — <=> — = 2 


m + 1 


\y¡2m ¿ +2 j 

o 777 2 - 4/77 + 1 = 0 <=í> 777 = 2 + V3 (khóng thóa man (*)) 

Vay khóng ton tai m thóa man yéu cáu bái toán. 

Chon D. 

Cáu 116: Các giá tri cüa m e [ a;b ] dé phuang trinh eos2x + sin 2 x + 3cosx - m = 5 có nghiem thi: 


, 3 (/n + 1) 

- 1 <=> — = ■ J 


4 2m + 2 


A. a+b = 2. B.a+b = l2. C._ai>=-8. D. a.b = 8. 

Hiróng dán giái 

Chon C. 

cos2x + sin 2 x + 3 eos x — 777 = 5 (*) 


O 2COS 2 X-1 + 1-C0S 2 X + 3C0SX- 777 - 5 =0 


o eos" x + 3 eos x = m + 5 

Dát eos x = t e [-1; l], phuang trinh <=> t 2 + 3t = m + 5 
Báng bién thién: 


t 

-1 1 

/ 2 +3/ 

-2 


=> Phuang trinh (*) có nghiem o -2< m + 5 < 4 
o-l < m < -1. Vay a + b = -8 
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171 ' 

Cáu 117: Cho phirong trinh 777 sin x + (m + l)cosx =-. So các giá tri nguyén dirong cüa m nhó 

cosx 

D. 7. 


hon 10 dé phirong trinh có nghiém la: 

A. 8. B._9. C. 10. 

Huóng dan giái 

Chon B. 

m 


m sin x 


+ (777 + 1 ) 


cosx = 


eos* 


-(*) 


Diéu kién: eosx + 0 


(*)» 


m sin x cosx 


+ (m +1) 


eos x = m 


m . _ m +1 u _ 

<=> —sin 2 xh—— (1 + cos 2x) = 


m 


<=> m sin 2x + (m +1) eos 2 x = m —1 (1) 

+ Tú m = 0 (*) O eos x = 0 loai do diéu kién => m = 0 phuong trinh (*) vó nghiém. 

+ Vói m + 0 
=> (*) có nghiém khi (1) 

<=> m 2 + (m +l)~ > (777 -1 ) 2 

m < -4 

m > 0 

Vay có 9 giá tri cúa m thóa man. 

Cáu 118: Phirong trinh eos 2x + (2 m +1)sin x -m - 1 = 0 có nghiém tren 


<=> m + 4/77 > 0 <=> 


^ n ^ 


V 


tri thóa man: 
A. ffl£0. 


B. m < 


C. me[-l;l], 

Huóng dan giái 

Chon B. 

eos 2x + (2/7/ + l)sin- m -1 = 0 
<» l-2sin 2 x + 2msinx + sinx-m-l = 0 
<=> 2sinx(/n-sinx)-(777 -sinx) = 0 


khi tát cá các giá 
D. m e (—1;1). 


<=> (sinx-m)(2sinx-l) = 0 <=> 


sinx = — (1) 
2 

sinx = 777(2) 


1 ó 

Giái (1): sinx = — luón có 2 nghiém e 


n 

2 ’ 71 


\ ^ y 

=> Vm phirong trinh có nghiém. 

Cáu 119: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa m nhó hon 2018 dé phirong trinh 

3 2 

—— + 3 tan 2 x + tan x + cot x = m có nghiém? 


sin x 
A. 2000. 

Chon D. 


B. 2001. C. 2010. 

Huóng dán giái 


D. 2011 
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y 2 

—-—h 3 tan x + /anx + cot x = m 
sin" x 

3(l + cot 2 x) + 3tan 2 x + tan x + cot x + 3- m = 0 Bát 

<» 3(tan 2 x + cot 2 x) + tan x + cot x + 3- m = 0 
t = tan x + cot x => t 2 - 2 = tan 2 x + cot 2 x 


t> 2 
t<- 2 


=> Yéu cáu bái toán tro thánh tim m dé phirong trinh 3 [t 2 - 2 j +1 + 3 - m = 0 có 


nghiém t e (-co;-2]u[2;+co) «> m = 3t 2 + t — 3 
có nghiém t e (—oo;—2] u [2;+oo) 



=> Phirong trinh có nghiém <=> m > 7 
Vay có 2011 giá tri cüa m nhó han 2018 

í sin 2x = 2 sin xcos x 
+ Vái cosx = 0=> < 9 

cos2x = 2cos"x-l = 


= 0 

= -l 


thi (l) => —m - 1 = m -1 <=> m - 0 
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